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О СОПРЯЖЕННОСТИ ПЕРЕКЛАДЫВАНИЙ ДВУХ ОТКРЫТЫХ ИНТЕРВАЛОВ
ОКРУЖНОСТИ БЕЗ ПЕРИОДИЧЕСКИХ ТОЧЕК

Т. В. М е д в е д е в

Пусть на окружности S1 заданы два множества из А; точек каждое: Хр={хи

я%, ,.., г»} и YF—IHI, У2, . •., Ы . и пусть отображение F: (51\Xp-*(S1\FF) есть гомео-
морфизм. На множество XF(YF) отображение F (F- *) доопределяется по непрерывно-
сти и образ точки xi&Xr (yisYF) при отображении F {F~l) есть одна или две точки.
Такое отображение мы назовем перекладыванием к отрезков. Обозначим через V
класс перекладываний для двух (к=2) отрезков такой, что преобразования: этого
класса не имеют периодических точек и не являются гомеоморфизмами. Пусть мно
жество XF~{a, b). Обозначим через J обход окружности и через (в, Ь) н (Ь, а) откры
тые дуги, обход вдоль которых согласован с ианрав.тением обхода /.

Каждое преобразование F e V обладаот свойством, что для одного интервала, на-
пример для (в, Ь), оно сохраняет ориентацию, а для другого, в данном случае для
(Ь, а), меняет ориентацию. Обозначим через /-=/•'!,„,(>> ограничение F на (о, 6) и через
g — ограничение F на (р, а),

Л е м м а 1. Яри отображении F&V Оля любого к выполняется Flc({b, а))п(Ь,,
«)»=0.

С л е д с т в и е . (Ь, а) --интервал, цел/том состоящий и а блуждающих точек ото-
бражения F.

Из леммы 1 вытекает, что, так как (Ь, «) входит в некоторый интервал, состоя
щий из блуждающих точек, отобра?киние концов которого определено отображением
/, / можно продолжить внутрь него так, чтобы получившееся отображение f было
гомеомор<ризмом окружности на себя и для любого х<=(а, Ь) выполнялось f(x)~f{x).
Для гомеоморфизма /' можно определить число вращения '(/"). Несмотря на извест-
ную произвольность определения отображения /', у /' нет периодических точек, так
как их не было у отображения F. Поэтому t(f') иррационально [1]. Более того, <(/')
не зависит от способа продолжения F до гомеоморфизма. Поэтому естественно на-
звать число вращения l(f) гомеоморфизма /' также числом вращения отображения
F и обозначить t(F).

Множество точек D, предельных для траекторий, совпадающее в данном случае с
минимальным множеством отображения F, в случае иррационального t может быть
либо всюду плотно, либо нигде не плотно [1]. Для нашего отображения реализуется
второй случай, так как у нас имеется интервал (Ь, а), целиком состоящий из блуж-
дающих точек. Согласно [2], существует канторокская функция р: •S'->-.S1; задающееся
его отображение является гомеоморфизмом на множестве 1 и переводит каждый ин-
тервал, целиком состоящий из блуждающих точек, вместе с его концами в одну
точку, причем свою для каждого интервала. Индуцируемый р гомеоморфизм явля-
ется жестким поворотом окружности на постоянный угол. Здесь введены следующие

обозначения / = 5 l \ U [a, dt], О=5П U (с,-, <*,) и K=D\I, где (с,-, di), i = l , 2 , . . . , ~
i —I i = l

интервалы, состоящие из блуждающих точек (их счетное число в силу нигде ие
плотности множества D), и [е,:, di]n[cj, dj] — 0 при 1Ф].

Обозначим через A(F) -образ блуждающих точек отображения F при отобра-
жении р, если t(F)<l/2, или при отображении ft«p, если t(F)>l/2, где h - меняющее
ориентацию и сохраняющее расстояние отображение S1 на себя. Аналогично обозна-
чим через B(F) образ точек Fh((b, а)) при отображении р или h'p соответственао
для t(F)<i/2 или t(F) >i/2. Введем также индекс отображения i(F)e{0, 1, 2, 3}.
Если точки в и Ь являются блуждающими, определим i(F)—0, если 6 - блуждающая,
а а - нет, определим i(F)==l при t(F)<\j2 и '(F)=--2 при t (F)>i/2; если точка а~
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блуждающая, а Ь-шет, то положим i(F)~2 при t(F)<!/2 и i(F)=i при t{F)>i/2, и
яакояец, i{F)—3, если обе точки am Ъ являются неблуждающими.

Т е о р е м а 1. Чтобы два отображения Fi и F% и» класса V были топологически
сопряжены, необходимо и достаточно выполнение следующих условий:

1) *(F,)=t(F2) либо *(F,)==l~t(F3);
2) t(F,)~HFt);
3) множества A(Ft) и A(F%), а также B(Fi) и S(F2) совмещаются поворотом и.
З а м е ч а н и е . В случае одного блуждающего интервала достаточно выполле

вия условий 1—2 теоремы.
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