
çïíïíïòæéúíù éçòó ï�îïûåîéñíé ðòåäðïþ�åîéñ�. æ. óÁ×ÉÎÁ (óÁÒÁÔÏ×)íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÁÑ ÔÅÏÒÉÑ ÉÇÒ ÚÁÎÉÍÁÅÔÓÑ �ÏÓÔÒÏÅÎÉÅÍ É ÉÓÓÌÅÄÏ-×ÁÎÉÅÍ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÈ ÍÏÄÅÌÅÊ �ÒÉÎÑÔÉÑ ÒÅÛÅÎÉÊ × ÕÓÌÏ×ÉÑÈ ËÏÎ-ÆÌÉËÔÁ, ËÏÔÏÒÙÊ ×ÏÚÎÉËÁÅÔ ÚÁ ÓÞÅÔ ÒÁÚÌÉÞÉÑ ÉÎÔÅÒÅÓÏ× �ÒÉÎÉÍÁÀ-ÝÉÈ ÒÅÛÅÎÉÅ ÓÉÓÔÅÍ. ÷ ËÌÁÓÓÉÞÅÓËÏÊ ÔÅÏÒÉÉ ÉÇÒ ÉÎÔÅÒÅÓÙ ÉÇÒÏËÏ×ÚÁÄÁÀÔÓÑ �ÒÉ �ÏÍÏÝÉ �ÅÌÅ×ÙÈ ÆÕÎË�ÉÊ. ïÄÎÁËÏ ÎÁ �ÒÁËÔÉËÅ �Ï-ÓÔÒÏÅÎÉÅ ÔÁËÉÈ ÆÕÎË�ÉÊ ÓÏ�ÒÑÖÅÎÏ ÓÏ ÚÎÁÞÉÔÅÌØÎÙÍÉ ÔÒÕÄÎÏÓÔÑ-ÍÉ. ÷ ÎÁÓÔÏÑÝÅÊ ÒÁÂÏÔÅ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÔÓÑ ËÌÁÓÓ ÉÇÒ, × ËÏÔÏÒÙÈ �ÅÌÉÉÇÒÏËÏ× ÆÏÒÍÁÌÉÚÕÀÔÓÑ × ×ÉÄÅ ÂÉÎÁÒÎÙÈ ÏÔÎÏÛÅÎÉÊ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔ×ÅÉÓÈÏÄÏ×.éÇÒÁ n (n � 2) ÉÇÒÏËÏ× Ó ÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÑ Ï�ÒÅÄÅÌÑ-ÅÔÓÑ ËÁË ÓÉÓÔÅÍÁ ÏÂßÅËÔÏ×G = hX1; : : : ; Xn; A; �1; : : : ; �n; F i;ÇÄÅ Xi | ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÓÔÒÁÔÅÇÉÊ ÉÇÒÏËÁ i (i = 1; : : : ; n), A |ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÉÓÈÏÄÏ×, F | ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÓÉÔÕÁ�ÉÊX1 � : : :�Xn × ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÉÓÈÏÄÏ×A, �i | ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÑÉÇÒÏËÁ i (i = 1; : : : ; n), ÚÁÄÁÎÎÏÅ ÎÁ A.ïÓÎÏ×ÎÏÊ ÚÁÄÁÞÅÊ ÔÅÏÒÉÉ ÉÇÒ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÎÁÈÏÖÄÅÎÉÅ Ï�ÔÉÍÁÌØÎÙÈÒÅÛÅÎÉÊ, �ÒÉ ÜÔÏÍ ÉÚ×ÅÓÔÎÙ ÔÅÏÒÅÔÉÞÅÓËÉÅ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÙ ÏÂ Ï�ÔÉ-ÍÁÌØÎÙÈ ÒÅÛÅÎÉÑÈ ÉÇÒ Ó ÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÑ Ó�Å�ÉÁÌØÎÏÇÏ×ÉÄÁ (ÎÁ�ÒÉÍÅÒ, Ó ÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ �ÏÒÑÄËÁ [1℄). �ÁË ËÁË ÎÁ �ÒÁËÔÉËÅÏÔÎÏÛÅÎÉÑ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÑ ÚÁÄÁÀÔÓÑ �ÒÉ �ÏÍÏÝÉ ÇÒÁÆÏ×, ÔÏ ÓÏÏÔ-×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÅ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÅ ÍÏÄÅÌÉ ÂÙ×ÁÀÔ ×ÅÓØÍÁ ÇÒÏÍÏÚÄËÉÍÉ.ïÓÎÏ×ÎÏÊ ÍÅÔÏÄ ÉÈ Õ�ÒÏÝÅÎÉÑ ÓÏÓÔÏÉÔ × �ÅÒÅÈÏÄÅ ÏÔ ÉÇÒÙ Ë ÅÅ ÇÏ-ÍÏÍÏÒÆÎÏÍÕ ÏÂÒÁÚÕ.äÌÑ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÊ ÉÇÒÙ Ó ÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÑ ÍÙ ÍÏÖÅÍ�ÏÓÔÒÏÉÔØ �ÏÄÏÂÎÕÀ ÅÊ ÉÇÒÕ ÂÏÌÅÅ �ÒÏÓÔÏÇÏ ×ÉÄÁ | ÆÁËÔÏÒ-ÉÇÒÕ. ÷ÄÁÎÎÏÊ ÓÔÁÔØÅ ÉÓÓÌÅÄÕÅÔÓÑ ×Ï�ÒÏÓ Ï ÔÏÍ, ËÏÇÄÁ ÆÁËÔÏÒ-ÉÇÒÁ ÂÕÄÅÔÉÇÒÏÊ Ó ÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÑ Ó�Å�ÉÁÌØÎÏÇÏ ×ÉÄÁ. ÷ ÞÁÓÔÎÏ-ÓÔÉ, ÒÅÛÅÎÙ ÚÁÄÁÞÉ | ËÏÇÄÁ ÆÁËÔÏÒ-ÉÇÒÁ ÂÕÄÅÔ ÉÇÒÏÊ Ó ÔÒÁÎÚÉÔÉ×-ÎÏÊ ÓÔÒÕËÔÕÒÏÊ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÊ [2℄ É ÉÇÒÏÊ Ó Á�ÉËÌÉÞÎÏÊ ÓÔÒÕËÔÕ-ÒÏÊ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÊ. òÅÛÅÎÉÅ ÄÁÅÔÓÑ × ×ÉÄÅ ÕÓÌÏ×ÉÊ, ÎÁËÌÁÄÙ×ÁÅÍÙÈÎÁ ÓÉÓÔÅÍÕ ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÏÓÔÅÊ, �Ï ËÏÔÏÒÙÍ �ÒÏÉÚ×ÏÄÉÔÓÑ ÆÁËÔÏÒÉÚÁ-�ÉÑ, �ÒÉÞÅÍ ÜÔÉ ÕÓÌÏ×ÉÑ ÚÁ�ÉÓÙ×ÁÀÔÓÑ × ×ÉÄÅ ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÙÈ ÆÏÒÍÕÌÎÁ ÑÚÙËÅ ÔÅÏÒÉÉ ÂÉÎÁÒÎÙÈ ÏÔÎÏÛÅÎÉÊ.ðÕÓÔØ ÔÅ�ÅÒØ, ËÒÏÍÅ ÉÇÒÙ G, ÚÁÄÁÎÁ ÅÝÅ ÏÄÎÁ ÉÇÒÁ Ó ÏÔÎÏÛÅÎÉ-ÑÍÉ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÑ ÔÅÈ ÖÅ ÉÇÒÏËÏ× � = hU1; : : : ; Un; B; �1; : : : ; �n; �i.426



ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 1. îÁÂÏÒ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ ' = ('1; : : : ; 'n; 'n+1), ÇÄÅ'i : Xi ! Ui (i = 1; : : : ; n); 'n+1 : A! B ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍÉÇÒÙ G × ÉÇÒÕ �, ÅÓÌÉ ×Ù�ÏÌÎÑÀÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÓÌÏ×ÉÑ:a1 �i. a2 ) 'n+1(a1) �i. 'n+1(a2) (i = 1; : : : ; n); (H1)'n+1 Æ F = � Æ ('1� : : :�'n):çÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ' ÉÇÒÙ G × ÉÇÒÕ � ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÓÔÒÏÇÉÍ, ÅÓÌÉ ÕÓÌÏ-×ÉÅ (H1) ÚÁÍÅÎÑÅÔÓÑ ÂÏÌÅÅ ÓÉÌØÎÏÊ ÓÉÓÔÅÍÏÊ ÕÓÌÏ×ÉÊ:a1 �i< a2 ) 'n+1(a1) �i< 'n+1(a2) (i = 1; : : : ; n);a1 �i� a2 ) 'n+1(a1) �i� 'n+1(a2) (i = 1; : : : ; n):ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2. îÁÂÏÒ ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÏÓÔÅÊ " = ("1; : : : ; "n; "n+1),ÇÄÅ "i � X2i (i = 1; : : : ; n); "n+1 � A2, ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ËÏÎÇÒÕÜÎÔÎÏÓÔØÀ ×ÉÇÒÅ G, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÜÔÏÇÏ ÎÁÂÏÒÁ ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ ÕÓÌÏ×ÉÅ ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÏÓÔÉÄÌÑ ÆÕÎË�ÉÉ ÒÅÁÌÉÚÁ�ÉÉ, ËÏÔÏÒÏÅ ÉÍÅÅÔ ×ÉÄ:x01 "1� x1x02 "2� x2: : :x0n "n� xn 9>>=>>;) F (x01; : : : ; x0n) "n+1� F (x1; : : : ; xn):ëÏÎÇÒÕÜÎÔÎÏÓÔØ " × ÉÇÒÅ G ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ str-ËÏÎÇÒÕÜÎÔÎÏÓÔØÀ, ÅÓ-ÌÉ ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ ÄÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØÎÏÅ ÕÓÌÏ×ÉÅ ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÏÓÔÉ ÄÌÑ ÏÔÎÏ-ÛÅÎÉÊ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÑ:a1 �. a2 ^ a01 "� a1 ^ a02 "� a2 ^ a02 �. a01 ) a1 �� a2:�ÅÏÒÅÍÁ 1. ðÕÓÔØ G | ÉÇÒÁ Ó ÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÑ, ÎÁËÏÔÏÒÏÊ ÚÁÄÁÎÁ ËÏÎÇÒÕÜÎÔÎÏÓÔØ ". �ÏÇÄÁ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÁ ÆÁËÔÏÒ-ÉÇÒÁG/ " = hX1/ "1; : : : ; Xn/ "n; A/ "n+1; �1/ "n+1; : : : ; �n/ "n+1; F"n+1iÓ ÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÑ É ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ '" =('"1 ; : : : ; '"n ; '"n+1), ÇÄÅ '"i : Xi ! Xi/ "i (i = 1; : : : ; n); '"n+1 : A !A/ "n+1 É F"n+1([x1℄"1 ; : : : ; [xn℄"n) df= [F (x1; : : : ; xn)℄"n+1 , ÂÕÄÅÔÓÀÒßÅËÔÉ×ÎÙÍ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ ÉÇÒÙ G ÎÁ G/ ".427



ðÒÉ ÜÔÏÍ, ÅÓÌÉ ËÏÎÇÒÕÜÎÔÎÏÓÔØ " Ñ×ÌÑÅÔÓÑ str-ËÏÎÇÒÕÜÎÔ-ÎÏÓÔØÀ, ÔÏ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ '" ÂÕÄÅÔ ÓÔÒÏÇÉÍ ÇÏÍÏ-ÍÏÒÆÉÚÍÏÍ.�ÅÏÒÅÍÁ 2. ðÕÓÔØ G | ÉÇÒÁ Ó ÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÑ,ÎÁ ËÏÔÏÒÏÊ ÚÁÄÁÎÁ ËÏÎÇÒÕÜÎÔÎÏÓÔØ ". äÌÑ ÔÏÇÏ, ÞÔÏÂÙ ÆÁËÔÏÒ-ÉÇÒÁ G/ " ÂÙÌÁ ÉÇÒÏÊ Ó ÔÒÁÎÚÉÔÉ×ÎÏÊ ÓÔÒÕËÔÕÒÏÊ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÊÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ É ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ, ÞÔÏÂÙ ×Ù�ÏÌÎÑÌÏÓØ ÕÓÌÏ×ÉÅ:�i Æ "n+1 Æ �i � "n+1 Æ �i Æ "n+1 (i = 1; : : : ; n):�ÅÏÒÅÍÁ 3. ðÕÓÔØ G | ÉÇÒÁ Ó ÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÑ, ÎÁËÏÔÏÒÏÊ ÚÁÄÁÎÁ ËÏÎÇÒÕÜÎÔÎÏÓÔØ ". äÌÑ ÔÏÇÏ, ÞÔÏÂÙ ÆÁËÔÏÒ-ÉÇÒÁG/ " ÂÙÌÁ ÉÇÒÏÊ Ó Á�ÉËÌÉÞÎÏÊ ÓÔÒÕËÔÕÒÏÊ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÊ ÎÅÏÂÈÏÄÉ-ÍÏ É ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ, ÞÔÏÂÙ ÄÌÑ ×ÓÅÈ i = 1; : : : ; n ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ �i [ "n+1ÂÙÌÏ Á�ÉËÌÉÞÎÙÍ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ "n+1, Ô. Å. ×Ù�ÏÌÎÑÌÁÓØ ÉÍ�ÌÉËÁ-�ÉÑ:a0 �i["n+1. a1 �i["n+1. : : : �i["n+1. an �i["n+1. a0 ) a0 "n+1� a1 "n+1� : : : "n+1� anó�ÉÓÏË ÌÉÔÅÒÁÔÕÒÙ1. òÏÚÅÎ ÷. ÷. çÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÉÇÒ Ó Õ�ÏÒÑÄÏÞÅÎÎÙÍÉ ÉÓÈÏÄÁÍÉ //íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÅ ÍÏÄÅÌÉ �Ï×ÅÄÅÎÉÑ. íÅÔÏÄÙ É ÍÏÄÅÌÉ �ÒÉÎÑÔÉÑ ÒÅ-ÛÅÎÉÊ. íÅÖ×ÕÚ. ÎÁÕÞ. ÓÂ. | óÁÒÁÔÏ×: éÚÄ-×Ï óçõ, 1981.| ó. 90{104.2. óÁ×ÉÎÁ �. æ. çÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÙ É ËÏÎÇÒÕÜÎÔÎÏÓÔÉ ÉÇÒ Ó ÔÒÁÎ-ÚÉÔÉ×ÎÏÊ ÓÔÒÕËÔÕÒÏÊ �ÒÅÄ�ÏÞÔÅÎÉÊ // íÁÔÅÒÉÁÌÙ íÅÖÄÕÎÁÒ. ÎÁ-ÕÞ. ËÏÎÆ. "ëÏÍ�ØÀÔÅÒÎÙÅ ÎÁÕËÉ É ÉÎÆÏÒÍÁ�ÉÏÎÎÙÅ ÔÅÈÎÏÌÏÇÉÉ"(1{4 ÉÀÌÑ 2009 Ç.). | óÁÒÁÔÏ×: éÚÄ-×Ï óçõ, 2009. | ó. 157{160.ï ó÷ïêó�÷áè çéðåòá÷�ïíá�ï÷é. à. óÁÍÏÎÅÎËÏ (íÏÓË×Á)ïÂÏÚÎÁÞÉÍ Ek = f0; : : : ; k � 1g. ðÕÓÔØ X | ËÏÎÅÞÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï,n É s | ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ. þÅÒÅÚ < x1; :::; xn > ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÍÕÌØ-ÔÉÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÓÏÓÔÏÑÝÅÅ ÉÚ ÜÌÅÍÅÎÔÏ× x1; : : : ; xn, Ô. Å. < x1; :::; xn >=f(xi1 ; ti1); : : : ; (xis ; tis)g, ÇÄÅ ÞÉÓÌÏ ×ÈÏÖÄÅÎÉÊ ÜÌÅÍÅÎÔÁ xij × ×ÅËÔÏÒ(x1; :::; xn) ÒÁ×ÎÏ tij , j = 1; : : : ; s É ti1 + � � �+ tis = n. ïÂÏÚÎÁÞÉÍp1(x1; : : : ; xs) = (x1; : : : ; xs);p2(x1; : : : ; xs) =< x1; : : : ; xs >;p3(x1; : : : ; xs) = fx1; : : : ; xsg:428


