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�àñïðåäåëåíèå ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîá-

íîñòåé è ìèãðàöèÿ: ñòðóêòóðà çàíÿòîñòè,

íåðàâåíñòâî äîõîäîâ è áëàãîñîñòîÿíèå

Àííîòàöèÿ

Îïðåäåëÿåòñÿ ìîäåëü îáùåãî ðàâíîâåñèÿ ñ íåîäíîðîäíûìè èí-

äèâèäàìè, êîòîðûå îáëàäàþò îäèíàêîâûìè ïðåäïî÷òåíèÿìè, çà-

äàííûìè �óíêöèåé ïîëåçíîñòè ñ ïîñòîÿííîé ýëàñòè÷íîñòüþ çà-

ìåùåíèÿ (CES), è íåîäíîðîäíûìè ñïîñîáíîñòÿìè ê ïðåäïðèíèìà-

òåëüñòâó. Ïîêàçàíî, ÷òî ý��åêòû ìàñøòàáà, ñâÿçàííûå ñ ìèãðà-

öèåé, àíàëèçèðóåìû â ðàìêàõ ïîñòðîåííîé ìîäåëè, ïîñêîëüêó ìè-

ãðàöèÿ èçìåíÿåò ðàçìåð ðûíêà íàðÿäó ñ åãî âíóòðåííèì óñòðîé-

ñòâîì. Óâåëè÷åíèå êîëè÷åñòâà æèòåëåé çà ñ÷¼ò íèçêîêâàëè�èöè-

ðîâàííûõ ìèãðàíòîâ îêàçûâàåò íåîäíîçíà÷íûé ý��åêò íà äîëþ

ïðåäïðèíèìàòåëåé Γ̂ è íåðàâåíñòâî â ýêîíîìèêå. Åñëè ðàñïðåäå-

ëåíèå âåëè÷èíû, îáðàòíîé ê ïðåäïðèíèìàòåëüñêèì ñïîñîáíîñòÿì,

èìååò âîçðàñòàþùóþ (óáûâàþùóþ, ïîñòîÿííóþ) ýëàñòè÷íîñòü, òî

Γ̂ óáûâàåò (âîçðàñòàåò, íå ìåíÿåòñÿ), à êîý��èöèåíò Äæèíè óâå-

ëè÷èâàåòñÿ (ñîîòâåòñòâåííî, óáûâàåò è íå ìåíÿåòñÿ).

Àííîòàöèÿ

We define a general equilibrium model with heterogeneous indi-
viduals who are endowed by identical preferences, given by utility
function with constant elasticity of substitution (CES), and by het-
erogeneous entrepreneurial skills. We find that scale effects linked to
migration are tractable in the framework of the constructed model
because the migration changes the market size together with a market
structure. A population growth due to immigration of low-qualified
individuals ambiguously affects the share of the entrepreneurs Γ̂ and
the inequality in the economy. If the distribution of the inverse en-
trepreneurial skills has an increasing (decreasing, constant) elasticity
then Γ̂ decreases (increases, does not change) and the Gini coefficient
increases (respectively, decreases and does not change).

Êëþ÷åâûå ñëîâà: ìîíîïîëèñòè÷åñêàÿ êîíêóðåíöèÿ, íåîäíîðîäíûå

ïîòðåáèòåëè, ïðåäïðèíèìàòåëüñòâî, ìèãðàöèÿ, íåðàâåíñòâî äîõîäîâ, áëà-

ãîñîñòîÿíèå

JEL lassi�ation: D31, D43, J24, L11, O15

2



1 Ââåäåíèå

Âîçðîñøàÿ â ïîñëåäíèå ãîäû ìîáèëüíîñòü òðóäà ñïîñîáñòâóåò óñèëåíèþ

ìèðîâîé ìèãðàöèè. Â 2007 ãîäó ñâûøå 27 ìèëëèîíîâ ïðîæèâàþùèõ â

åâðîïåéñêèõ ñòðàíàõ è ñâûøå 18 ìèëëèîíîâ ïðîæèâàþùèõ â ÑØÀ ÿâ-

ëÿëèñü ðåçèäåíòàìè äðóãèõ ñòðàí

1

. Áîëåå òîãî, îæèäàåòñÿ, ÷òî â òå÷å-

íèå, ïî ìåíüøåé ìåðå, ñëåäóþùèõ 50 ëåò ìèãðàöèÿ áóäåò áîëåå èíòåí-

ñèâíîé (Coleman, 2008). Ïîýòîìó íå óäèâèòåëåí óñèëèâàþùèéñÿ èíòå-

ðåñ èññëåäîâàòåëåé ê ýòîé òåìàòèêå. Êðóã èçó÷àåìûõ âîïðîñîâ îáøè-

ðåí: íàïðàâëåíèå ìèãðàöèîííûõ ïîòîêîâ, ïðè÷èíû ìèãðàöèè, ñîöèàëüíî-

äåìîãðà�è÷åñêèå è ýêîíîìè÷åñêèå õàðàêòåðèñòèêè ìèãðàíòîâ, àññèìè-

ëÿöèÿ è ìíîãîå äðóãîå. Äëÿ ýêîíîìèñòà âàæíû îöåíêè âëèÿíèÿ ìèãðà-

öèè íà ðûíîê òðóäà, ýêîíîìè÷åñêèé ðîñò, óðîâåíü íåðàâåíñòâà, óðîâåíü

æèçíè è ò.ï. Íà ïðîäâèæåíèå â ïîíèìàíèè ýòèõ âîïðîñîâ è íàïðàâëåíà

íàñòîÿùàÿ ñòàòüÿ.

×èñëî ýìïèðè÷åñêèõ èññëåäîâàíèé ïî ñâÿçÿì ìèãðàöèè ñ áåçðàáî-

òèöåé, óðîâíåì äîõîäîâ, èííîâàöèîííûìè ïðîöåññàìè è îáùåñòâåííûì

áëàãîñîñòîÿíèåì âåëèêî, à ðåçóëüòàòû � íåîäíîçíà÷íû. Íàïðèìåð, ñðàâ-

íèâàÿ äîõîäû ðåçèäåíòîâ è ìèãðàíòîâ, ×èñâèê è Êàðëèíåð (Chiswik,

1978; Carliner, 1980) ïîêàçàëè, ÷òî äîõîäû ïåðâûõ âûøå. Îäíàêî, ñîãëàñ-

íî (Bell, 1997; Grant, 1999), çàðàáîòíûå ïëàòû ó îòäåëüíûõ êàòåãîðèé

ëèö âûøå ñðåäè ìèãðàíòîâ. Ïðèçíàâàÿ ðàçðûâ â äîõîäàõ ìèãðàíòîâ è

ðåçèäåíòîâ, èññëåäîâàòåëè èìåþò ðàçëè÷íûå òî÷êè çðåíèÿ íà òî, ñîêðà-

ùàåòñÿ ëè ýòà ðàçíèöà: Ëà Ëîíäå & Òîïåë, Êàðä è Ëþáîöêèé (La Londe

and Topel, 1991; Card, 2005; Lubotsky, 2007) îïòèìèñòè÷íû íà ýòîò ñ÷åò,

à Áîðÿñ, �àìåé è Þåíãåðò (Borjas and Ramey, 1995; Borjas, 1995, 1999;

Yuengert, 1994) � íå ñòîëü îïòèìèñòè÷íû. Ìíîãîçíà÷íîñòü ýìïèðè÷å-

ñêèõ âûâîäîâ ñîõðàíÿåòñÿ è ïî âîïðîñàì çàíÿòîñòè. Ó÷¼íûå ñîëèäàðíû

â òîì, ÷òî óðîâåíü çàíÿòîñòè ó ìèãðàíòîâ íèæå, ÷åì ó ðåçèäåíòîâ (ñì. ê

ïðèìåðó Angrist and Kugler (2003)), íî îäíè àâòîðû ïîëàãàþò, ÷òî ðàç-

ðûâ ñîêðàùàåòñÿ (Chiswik et al., 1996), òîãäà êàê Áîðÿñ (Borjas, 1995,

1999) ïðèäåðæèâàåòñÿ èíîãî ìíåíèÿ. Èç öèòèðóåìûõ èññëåäîâàíèé ñëå-

äóåò, ÷òî ìèãðàöèÿ îêàçûâàåò äàâëåíèå íà ðûíîê òðóäà, èçìåíÿÿ åãî

ñòðóêòóðó. Îäíàêî êîëè÷åñòâåííûå îöåíêè èçìåíåíèÿ ñòðóêòóðû ðûíêà

òðóäà òàêæå íåîäíîçíà÷íû (Borjas, 2003, 2009; Longhi et al., 2006).

Óâåëè÷èâàþò ëè ìèãðàíòû áëàãîñîñòîÿíèå îáùåñòâà? � ýòî åù¼ îäèí

1

ïî äàííûì Eurostat(2000), 2000 US Census IPUMS, (Luas, 2005)
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âîïðîñ, íå èìåþùèé åäèíîãî îòâåòà. Ïàññåëü & Êëàðê (Passel and Clark,

1994) ïîëàãàþò, ÷òî çà âñþ ñâîþ æèçíü ìèãðàíòû âûïëà÷èâàþò íàëîãîâ

íà áîëüøóþ ñóììó, ÷åì ïîëó÷àþò ñîöèàëüíûõ âûïëàò, à Õóäë (Huddle

and Network, 1993) ïðèäåðæèâàåòñÿ ïðîòèâîïîëîæíîãî ìíåíèÿ. Ñîãëàñ-

íî áîëåå ïîçäíèì èññëåäîâàíèÿì (Edmonston et al., 1997; Auerbah and

Oreopoulos, 1999; Lee and Miller, 2000), ïðèíèìàþùàÿ ñòðàíà â ñðåäíåì

âûïëà÷èâàåò ìèãðàíòàì íåñêîëüêî ìåíüøå äåíåã, ÷åì ïîëó÷àåò îò íèõ.

Áàëàíñ ìåæäó ïîòåðÿìè è ïðèîáðåòåíèÿìè ïðèíèìàþùåé ñòðàíû çàâè-

ñèò îò âîçðàñòà ïðèåõàâøèõ: îí ïîëîæèòåëåí (îòðèöàòåëåí) ïðè ïðèåçäå

ìîëîäûõ (ñîîòâåòñòâåííî, ïîæèëûõ) ìèãðàíòîâ (Storesletten, 2003).

Íåîäíîçíà÷íûå ðåçóëüòàòû î âëèÿíèè ìèãðàöèè íà ýêîíîìè÷åñêîå è

ñîöèàëüíîå ðàçâèòèå îáùåñòâà ñâÿçàíû ñ ðàçëè÷èåì óðîâíÿ ðàçâèòèÿ

ñòðàí è èõ ìèãðàöèîííîé ïîëèòèêè, ñî çíà÷èòåëüíîé íåîäíîðîäíîñòüþ

ñðåäè ìèãðàíòîâ, èõ ïðîäóêòèâíîñòüþ, ïîòðåáèòåëüñêèìè ïðåäïî÷òåíè-

ÿìè, è ïð. Â ëþáîì ñëó÷àå ìèãðàöèÿ ïðèâîäèò íå òîëüêî ê óâåëè÷åíèþ

ñïðîñà íà ðûíêå òîâàðîâ è ïðåäëîæåíèÿ íà ðûíêå òðóäà â ñòðàíå ðåöè-

ïèåíòå, íî è âëèÿåò íà ðàçâèòèå ïðîèçâîäñòâåííîãî ñåêòîðà, ñòðóêòóðó

çàíÿòîñòè è ðàñïðåäåëåíèå äîõîäîâ â ýêîíîìèêå. Âñå ýòè ý��åêòû òðå-

áóþò òåîðåòè÷åñêîãî îáúÿñíåíèÿ.

Íå ïðåòåíäóÿ íà îõâàò âñåõ âîçíèêàþùèõ ïðîáëåì, â äàííîé ñòàòüå

ìû èññëåäóåì âëèÿíèå ìèãðàöèè íèçêîêâàëè�èöèðîâàííûõ èíäèâèäóó-

ìîâ íà äîëþ ïðåäïðèíèìàòåëåé â ýêîíîìèêå, áëàãîñîñòîÿíèå è íåðàâåí-

ñòâî. Ìû ïîêàæåì, ÷òî ïðèåçä íåêâàëè�èöèðîâàííûõ ìèãðàíòîâ óìåíü-

øàåò ìèíèìàëüíóþ êâàëè�èêàöèþ, íåîáõîäèìóþ äëÿ óïðàâëåíèÿ �èð-

ìîé. Îäíàêî íàïðàâëåíèå, ïî êîòîðîìó ñìåùàåòñÿ äîëÿ ïðåäïðèíèìà-

òåëåé, íåîäíîçíà÷íî. Îíî çàâèñèò îò âèäà ðàñïðåäåëåíèÿ ïðåäïðèíèìà-

òåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé â îáùåñòâå. Â ÷àñòíîñòè, ïîÿâëåíèå íåêâàëè�è-

öèðîâàííûõ ìèãðàíòîâ óâåëè÷èâàåò äîëþ ïðåäïðèíèìàòåëåé, åñëè íàè-

áîëåå òàëàíòëèâûå ëþäè äîñòàòî÷íî øèðîêî ïðåäñòàâëåíû â îáùåñòâå.

Â ýòîì ñëó÷àå íåðàâåíñòâî ìåæäó ïðåäïðèíèìàòåëÿìè è íà¼ìíûìè ðà-

áîòíèêàìè óìåíüøàåòñÿ.

Â íàñòîÿùåé ðàáîòå ìèãðàöèÿ ðàññìàòðèâàåòñÿ êàê îäíî èç ïðîÿâ-

ëåíèé èçìåíåíèÿ ìàñøòàáà ðûíêà. Äëÿ àíàëèçà ïîñëåäñòâèé ìèãðàöèè

ïîñòðîåíà ìîäåëü îáùåãî ðàâíîâåñèÿ, â êîòîðîé ðåàëèçîâàíà êîíöåïöèÿ

ìîíîïîëèñòè÷åñêîé êîíêóðåíöèè â ñîîòâåòñòâèè ñî ñòàòü¼é (Dixit and

Stiglitz, 1977). Ñïåöè�èêàöèÿ ïîòðåáèòåëüñêèõ ïðåäïî÷òåíèé â ýòîé ñòà-

òüå îïèñûâàåòñÿ �óíêöèåé ñ ïîñòîÿííîé ýëàñòè÷íîñòüþ çàìåùåíèÿ (con-
stant elasticity substitution, CES), ÷òî ïðèâîäèò ê íå÷óâñòâèòåëüíîñòè
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ðåçóëüòàòîâ ê ðàçìåðó ðûíêà. Áîëåå ïîëíàÿ êàðòèíà çàâèñèìîñòè îñíîâ-

íûõ ìàêðîïîêàçàòåëåé îò ðàçìåðà ðûíêà ïîÿâëÿåòñÿ ïðè ìîäåëèðîâàíèè

ïðåäïî÷òåíèé ïîòðåáèòåëåé ñ ïîìîùüþ �óíêöèè ïîëåçíîñòè îáùåãî âè-

äà ïî Æåëîáîäüêî è äð. (Zhelobodko et al., 2012) èëè ïî Áåðòîëåòòè è

Ýíòðî (Bertoletti and Entro, 2013). �àçóìååòñÿ, ñ ïîâûøåíèåì îáùíîñòè

ïîñòàíîâêè çàäà÷è çàòðóäíÿåòñÿ ïîëó÷åíèå ãëóáîêèõ àíàëèòè÷åñêèõ ðå-

çóëüòàòîâ.

Íî è â ïðåäïîëîæåíèè î CES-ïðåäïî÷òåíèÿõ ïîòðåáèòåëåé óäà¼òñÿ

ìîäåëèðîâàòü îáùåå ðàâíîâåñèå â ýêîíîìèêå ñ íåîäíîðîäíûìè �èðìàìè,

ñ íåîäíîðîäíûìè ðàáîòíèêàìè èëè â óñëîâèÿõ íåîïðåäåë¼ííîñòè (Melitz,

2003; Mrazova and Neary, 2012; Amiti and Pissarides, 2005; Bernard et al.,

2007; Øàïîâàë è �îí÷àðåíêî, 2014). Íåîäíîðîäíîñòü èíäèâèäóóìîâ ïðî-

ÿâëÿåòñÿ êàê â ý��åêòèâíîñòè ñîçäàâàåìûõ èìè �èðì, òàê è â èõ ïðî-

èçâîäèòåëüíîñòè òðóäà. Âûáîð ìåæäó ïðåäïðèíèìàòåëüñêîé äåÿòåëüíî-

ñòüþ è ðàáîòîé ïî íàéìó îñóùåñòâëÿåòñÿ ñ íàìåðåíèåì óâåëè÷èòü äî-

õîä (Luas, 1978), õîòÿ íà îñíîâàíèè ñîöèîëîãè÷åñêèõ îïðîñîâ ñòàíî-

âèòñÿ ÿñíî, ÷òî, ïîìèìî ìàòåðèàëüíîé âûãîäû, ïðåäïðèíèìàòåëüñêàÿ

äåÿòåëüíîñòü ñâÿçàíà ñ äðóãèìè �àêòîðàìè, íàïðèìåð, ñî ñòðåìëåíèåì

ê íåçàâèñèìîñòè è ñ ëó÷øèìè âîçìîæíîñòÿìè ñàìîðåàëèçàöèè (Parker,

2009; Uhlaner and Thurik, 2007).

Ìîäåëè îáùåãî ðàâíîâåñèÿ ñ íåîäíîðîäíûìè àãåíòàìè, âûáèðàþùèõ

ñâîé âèä äåÿòåëüíîñòè, ïîçâîëÿþò äàòü òåîðåòè÷åñêèé ïðîãíîç î äî-

ëå ïðåäïðèíèìàòåëåé è óðîâíå íåðàâåíñòâà äîõîäîâ â ýêîíîìèêå. Ýì-

ïèðè÷åñêèå èññëåäîâàíèÿ óñòàíàâëèâàþò ïîëîæèòåëüíóþ ñâÿçü ìåæäó

äîëåé ïðåäïðèíèìàòåëåé è áëàãîñîñòîÿíèåì ïîòðåáèòåëåé. Êîíêðåòíûé

âèä ñâÿçè ìåíÿåòñÿ îò ðåãèîíà ê ðåãèîíó, íî å¼ ïîëîæèòåëüíîñòü, êàê

ïðàâèëî, ïîäòâåðæäàåòñÿ (Blau, 1987; As et al., 1994; Caree et al., 2002,

2007; Bennett, 2014; Gomes and Kuehn, 2014). Ìîäåëè ñ CES-ïðåäïî÷òå-

íèÿìè íåîäíîðîäíûõ ïîòðåáèòåëåé, ñîõðàíÿÿ íåäîñòàòêè áàçîâîé ìîäåëè

ñ îäíîðîäíûìè èíäèâèäóóìàìè, äåìîíñòðèðóþò íåçàâèñèìîñòü ïàðàìåò-

ðîâ ðàâíîâåñèÿ, â ÷àñòíîñòè, äîëè ïðåäïðèíèìàòåëåé, îò âåëè÷èíû íà-

ñåëåíèÿ (Melitz and Redding, 2012). Â ñïåöè�èêàöèÿõ ñ ïðåäïî÷òåíèÿìè,

çàäàííûìè �óíêöèÿìè ïîëåçíîñòè ñ ïåðåìåííîé ýëàñòè÷íîñòüþ çàìåùå-

íèÿ ðàçìåð ðûíêà óæå èìååò çíà÷åíèå. Ïîëíàÿ õàðàêòåðèñòèêà âëèÿíèÿ

÷èñëåííîñòè íàñåëåíèÿ íà ðàçìåð ïðåäïðèíèìàòåëüñêîãî ñåêòîðà è íåðà-

âåíñòâî äîõîäîâ ïðèâåäåíà â (Behrens et al., 2014).

Â ðàìêàõ �íîâîé òåîðèè òîðãîâëè� (Äèêñèò & Ñòèãëèö, Êðóãìàí, Ìå-

ëèòö è äð.) óäà¼òñÿ îöåíèòü âëèÿíèå ìèãðàöèè íà îñíîâíûå ìàêðîýêî-
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íîìè÷åñêèå ïîêàçàòåëè. Íàïðèìåð, Â ðàáîòå (Ottaviano and Peri, 2012)

ïîñòðîåíà ìîäåëü, îáúÿñíÿþùàÿ âëèÿíèå ìèãðàöèè íà çàðàáîòíóþ ïëà-

òó. Îöåíèâ ñâîþ ìîäåëü íà àìåðèêàíñêèõ äàííûõ àâòîðû íàøëè, ÷òî

âëèÿíèå èììèãðàíòîâ íà äîõîäû ðåçèäåíòîâ íåâåëèêî. Êåííàí (Kennan,

2014) ïîñòðîèë ìîäåëü, ïîêàçûâàþùóþ, ÷òî õîòÿ óñëîâèå ñâîáîäíîé òîð-

ãîâëè ïðèâîäèò â ðåçóëüòàòå ìèãðàöèè ê âûðàâíèâàíèþ çàðàáîòíûõ ïëàò

â ñòðàíàõ, íî íåðàâåíñòâî ìåæäó ý��åêòèâíûìè è íåý��åêòèâíûìè ðà-

áîòíèêàìè ñîõðàíÿåòñÿ è çàâèñèò îò ýëàñòè÷íîñòè çàìåùåíèÿ ìåæäó ýòè-

ìè òèïàìè èíäèâèäîâ. Ïîäõîä ê îöåíêå ìèãðàöèîííûõ ïîòîêîâ ñ ïîìî-

ùüþ ðûíî÷íîãî ïîòåíöèàëà òîðãóþùèõ ñòðàí ïðèâåä¼í â (Crozet, 2004).

Â ðàáîòå (Piyapromdee, 2013) ïîñòðîåíà ìîäåëü âûáîðà ñòðàíû ýìèãðà-

öèè äëÿ èíäèâèäîâ ðàçëè÷àþùèõñÿ ïî ïðîäóêòèâíîñòè, ïðåäïî÷òåíèÿì

ñòðàíû ýìèãðàöèè è âîçìîæíîñòè ìèãðèðîâàòü. Îöåíêà ìîäåëè íà äàí-

íûõ ïîêàçûâàåò, ÷òî èììèãðàíòû íå îêàçûâàþò îñîáîãî âëèÿíèÿ íè íà

çàðàáîòíóþ ïëàòó, íè íà áëàãîñîñòîÿíèå ðåçèäåíòîâ â óñëîâèÿõ ñâîáîä-

íîé ìèãðàöèè. Îäíàêî, åñëè ðåçèäåíòû îãðàíè÷åíû â ñâîèõ âîçìîæíî-

ñòÿõ ìèãðèðîâàòü â îòâåò íà óâåëè÷èâàþùèéñÿ ïîòîê èììèãðàíòîâ, òî

ýòî ïðèâîäèò ê óõóäøåíèþ èõ áëàãîñîñòîÿíèÿ è äîõîäîâ, ïðè÷åì ýòî

íåãàòèâíîå âëèÿíèå äëÿ êîíêðåòíîãî èíäèâèäà òåì ñèëüíåå, ÷åì íèæå

åãî ïðîäóêòèâíîñòü.

Íåîäíîðîäíîñòü ðåçèäåíòîâ õàðàêòåðèçóåòñÿ çàäàííûì ðàñïðåäåëå-

íèåì �àêòîðà, ïî êîòîðîìó èíäèâèäóóìû ðàçëè÷àþòñÿ. Ïîýòîìó ý��åêò

âëèÿíèÿ óâåëè÷åíèÿ êîëè÷åñòâà æèòåëåé íà ðàâíîâåñèå áåç èçìåíåíèÿ

ðàñïðåäåëåíèÿ èõ ñïîñîáíîñòåé åäâà ëè èìååò ïåðâîñòåïåííóþ âàæíîñòü.

Èçìåíåíèå ðàñïðåäåëåíèÿ ïîä âëèÿíèåì êàêîãî-ëèáî �àêòîðà ïðèâîäèò

è ê èçìåíåíèþ ðàâíîâåñèÿ (Ïîêðîâñêèé, 2014). Îäíèì èç òàêèõ �àêòî-

ðîâ ÿâëÿåòñÿ ìèãðàöèÿ, ïîñêîëüêó ìèãðàíòû îáëàäàþò ðàñïðåäåëåíèåì

ñïîñîáíîñòåé, âîîáùå ãîâîðÿ, îòëè÷àþùèìñÿ îò ðàñïðåäåëåíèÿ ñïîñîáíî-

ñòåé ìåñòíûõ æèòåëåé. Òàêèì îáðàçîì, îòêëèê ýêîíîìèêè íà ïîÿâëåíèå

ìèãðàíòîâ ìîæíî îöåíèâàòü â ðàìêàõ ìîäåëåé îáùåãî ðàâíîâåñèÿ ñ CES-

ïðåäïî÷òåíèÿìè ïîòðåáèòåëåé.

Íàì íå èçâåñòíû òåîðåòè÷åñêèå ðàáîòû, êîòîðûå, îöåíèâàÿ âëèÿíèå

ìèãðàöèè íà ýêîíîìèêó è ñîöèàëüíîå íåðàâåíñòâî, ïðèíèìàþò âî âíèìà-

íèå èçìåíåíèÿ â ðàñïðåäåëåíèè íåîäíîðîäíîñòè èíäèâèäîâ. Òàêèì îá-

ðàçîì, ïðèâåä¼ííîå â äàííîé ðàáîòå ïîëíîå îïèñàíèå ïîëó÷àåìûõ ý�-

�åêòîâ â çàâèñèìîñòè îò î÷åíü ïðîñòîé õàðàêòåðèñòèêè ýêîíîìèêè �

ýëàñòè÷íîñòè �óíêöèè ðàñïðåäåëåíèÿ ñïîñîáíîñòåé èíäèâèäîâ ê ïðåä-

ïðèíèìàòåëüñòâó, çàïîëíÿåò ýòó íèøó.
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Ñòðóêòóðà îñòàâøåéñÿ ÷àñòè ñòàòüè ñëåäóþùàÿ: â ðàçäåëå 2 ìû �îð-

ìàëèçóåì áàçîâóþ ìîäåëü è äîêàçûâàåì ñóùåñòâîâàíèå è åäèíñòâåííîñòü

ðàâíîâåñèÿ. Â ðàçäåëå 3 ìû ââîäèì â áàçîâóþ ìîäåëü ìèãðàöèþ è ïðîâî-

äèì àíàëèç åå âëèÿíèÿ íà ñîîòíîøåíèå ÷èñëåííîñòè ïðåäïðèíèìàòåëåé

è íàåìíûõ ðàáîòíèêîâ, áëàãîñîñòîÿíèå è íåðàâåíñòâî. �àçäåë 4 ÿâëÿåòñÿ

çàêëþ÷èòåëüíûì. Â êîíöå ñòàòüè ïðèâåäåí ñïèñîê ëèòåðàòóðû è ïðèëî-

æåíèÿ, â êîòîðûå âûíåñåíû äîêàçàòåëüñòâà.

2 Áàçîâàÿ ìîäåëü

2.1 Ýêîíîìèêà

�àññìàòðèâàåòñÿ çàêðûòàÿ îäíîñåêòîðíàÿ ýêîíîìèêà, â êîòîðîé èìååò

ìåñòî åäèíñòâåííûé ïðîèçâîäñòâåííûé �àêòîð � òðóä, îïëà÷èâàåìûé

ïî ñòàâêå çàðàáîòíîé ïëàòû w. Ýêîíîìèêà íàñåëåíà L èíäèâèäàìè, ñî-

ñòàâëÿþùèìè ìíîæåñòâî Ξ, êàæäûé èç êîòîðûõ íàäåëåí îäíîé åäèíèöåé
òðóäà. Â ýêîíîìèêå �óíêöèîíèðóþò îäíîïðîäóêòîâûå �èðìû, ïðîèçâî-

äÿùèå â óñëîâèÿõ ìîíîïîëèñòè÷åñêîé êîíêóðåíöèè ðàçëè÷íûå ðàçíîâèä-

íîñòè äè��åðåíöèðîâàííîãî áëàãà ïî òåõíîëîãèè ñ ïîñòîÿííîé îòäà÷åé

îò ìàñøòàáà. Äëÿ îðãàíèçàöèè è óïðàâëåíèÿ �èðìîé òðåáóåòñÿ îäíà åäè-

íèöà òðóäà.

Èíäèâèäû ðàçëè÷àþòñÿ ñïîñîáíîñòüþ ê ïðåäïðèíèìàòåëüñòâó, îïè-

ñûâàåìîé âåëè÷èíîé c, ðàñïðåäåëåíèå êîòîðîé çàäàíî íåïðåðûâíîé ïëîò-
íîñòüþ ðàñïðåäåëåíèÿ γ(c)  íîñèòåëåì [c; c] èëè äè��åðåíöèðóåìîé �óíê-
öèåé ðàñïðåäåëåíèÿ Γ(c). Äëÿ êàæäîãî çíà÷åíèÿ c ñîâîêóïíàÿ ìàññà èí-
äèâèäîâ ñ äàííûì óðîâíåì ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé ñîñòàâ-

ëÿåò Lγ(c).
Êàæäûé èíäèâèä ξ ∈ Ξ âûáèðàåò ìåæäó äâóìÿ âèäàìè äåÿòåëüíîñòè:

ñîçäàíèåì �èðìû ñ ïîñëåäóþùèì óïðàâëåíèåì åþ è ðàáîòîé ïî íàéìó

� ñðàâíèâàÿ ïîòåíöèàëüíûå äîõîäû îò ïðåäïðèíèìàòåëüñòâà ïðè ñâîèõ

ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòÿõ cξ ñ çàðïëàòîé íà¼ìíîãî ðàáîòíèêà.
Âåëè÷èíà cξ èíòåðïðåòèðóåòñÿ êàê çíà÷åíèå ïðåäåëüíûõ èçäåðæåê �èð-

ìû, êîòîðàÿ ìîæåò áûòü ñîçäàíà èíäèâèäîì ξ, èçìåðÿåìûõ â åäèíèöàõ
òðóäà. Ïîýòîìó, ÷åì ìåíüøå ýòî çíà÷åíèå, òåì âûøå ïðåäïðèíèìàòåëü-

ñêèå ñïîñîáíîñòè èíäèâèäà, è òåì áîëåå ý��åêòèâíóþ �èðìó îí ìîæåò

ñîçäàòü. Â ðåçóëüòàòå âûáîðà ðîäà äåÿòåëüíîñòè, âñ¼ ìíîæåñòâî èíäèâè-

äîâ Ξ ðàçáèâàåòñÿ íà äâà êëàññà: ïðåäïðèíèìàòåëè ΞE è íà¼ìíûå ðàáî-
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÷èe ΞW .

Ïîñêîëüêó �èðìû â ýêîíîìèêå ïðåäïîëàãàþòñÿ îäíîïðîäóêòîâûìè,

êàæäûé òîâàð ïðîèçâîäèòñÿ â òî÷íîñòè îäíîé �èðìîé, è êàæäàÿ �èð-

ìà îñíîâàíà òîëüêî îäíèì èíäèâèäîì, òî ëþáàÿ ðàçíîâèäíîñòü j ìîæåò
áûòü àññîöèèðîâàíà ñ îäíèì èç ïðåäïðèíèìàòåëåé. Ïîýòîìó ìîæíî ñ÷è-

òàòü, ÷òî ΞE � ýòî ìíîæåñòâî ðàçíîâèäíîñòåé äè��åðåíöèðîâàííîãî

áëàãà, ïðîèçâîäèìîãî â ýêîíîìèêå.

2.2 Ñïðîñ

Ïðåäïî÷òåíèÿ èíäèâèäîâ, íåçàâèñèìî îò âèäà èõ äåÿòåëüíîñòè, îäèíà-

êîâû è çàäàþòñÿ �óíêöèåé ïîëåçíîñòè ñ ïîñòîÿííîé ýëàñòè÷íîñòüþ çà-

ìåùåíèÿ σ ∈ [1,∞). Èíäèâèä ξ ñ äîõîäîì Yξ ìàêñèìèçèðóåò ñâîþ ïîëåç-

íîñòü

U =

(∫

ΞE

Q
σ−1

σ

j (ξ)dj

) σ
σ−1

(1)

ïðè áþäæåòíîì îãðàíè÷åíèè

∫

ΞE

pjQj(ξ)dj ≤ Yξ, (2)

ïðåäúÿâëÿÿ ñïðîñû Qj(ξ) íà âñå ðàçíîâèäíîñòè j èç ìíîæåñòâà ΞE ïðè

çàäàííûõ öåíàõ pj . Íåïîñðåäñòâåííî ïðîâåðÿåòñÿ, ÷òî σ â �îðìóëå (1)

äåéñòâèòåëüíî ÿâëÿåòñÿ ýëàñòè÷íîñòüþ çàìåùåíèÿ.

�åøåíèå, ïîëó÷àåìîå èç óñëîâèÿ ïåðâîãî ïîðÿäêà çàäà÷è (1), (2), è

äàþùåå îáú¼ì èíäèâèäóàëüíîãî ñïðîñà íà êàæäóþ ðàçíîâèäíîñòü, õîðî-

øî èçâåñòíî:

Qj(ξ) = p−σ
j YξP

σ−1
(3)

Çäåñü èíäåêñ öåí P , îïðåäåëÿåìûé ñîîòíîøåíèåì

P =

(∫

ΞE

p1−σ
j dj

) 1

1−σ

, (4)

ÿâëÿåòñÿ ðûíî÷íîé ñòàòèñòèêîé, õàðàêòåðèçóþùåé èíòåíñèâíîñòü êîí-

êóðåíöèè: ÷åì íèæå èíäåêñ öåí, òåì âûøå ñïðîñ íà êàæäóþ ðàçíîâèä-

íîñòü.
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2.3 Ïðåäëîæåíèå

Ôèðìà, ïðîèçâîäÿùàÿ ðàçíîâèäíîñòü j ñ èçäåðæêàìè wcj ïðè ïðîèç-

âîäñòâå åäèíèöû òîâàðà, ñòàëêèâàåòñÿ ñ ñîâîêóïíûì ñïðîñîì íà ñâîþ

ïðîäóêöèþ

qj = p−σ
j P σ−1

∫

Ξ

Yξdξ, (5)

ïîëó÷åííûì ñóììèðîâàíèåì èíäèâèäóàëüíûõ ñïðîñîâ (3), è âûáèðàåò

öåíó pj , ìàêñèìèçèðóþùóþ åå îïåðàöèîííóþ ïðèáûëü

πj = (pj − wcj)qj . (6)

Ïîñêîëüêó îïòèìàëüíàÿ öåíà äîëæíà óðàâíèâàòü âåëè÷èíó íàöåíêè

(pj − wcj)/pj è çíà÷åíèå îáðàòíîé ýëàñòè÷íîñòè ñîâîêóïíîãî ñïðîñà, òî

â ñëó÷àå CES-ïðåäïî÷òåíèé ýëàñòè÷íîñòü ñïðîñà ïîñòîÿííà, êàê âèäíî

èç (5). Ïîýòîìó îïòèìàëüíàÿ öåíà, óñòàíîâëåííàÿ �èðìîé, íå çàâèñèò îò

îáúåìà âûïóñêà è ðàâíà

pj = wcj
σ

σ − 1
. (7)

Ïîäñòàâëÿÿ (5) è (7) â (6), ïîëó÷àåì âûðàæåíèå îïòèìàëüíîé ïðèáû-

ëè �èðìû, ïðîèçâîäÿùåé ðàçíîâèäíîñòü j

π(cj) =
c1−σ
j

c̃1−σ

Y

N

1

σ
. (8)

Çäåñü Y =
∫

Ξ
Yξdξ � ñîâîêóïíûé äîõîä â ýêîíîìèêå, N � êîëè÷åñòâî

(ìàññà) �èðì â ïðîìûøëåííîì ñåêòîðå, c̃ � âåëè÷èíà ïðåäåëüíûõ èç-

äåðæåê ¾ðåïðåçåíòàòèâíîé¿ �èðìû, îïðåäåëÿåìàÿ ðàâåíñòâîì

c̃1−σ =

∫

ΞE
c1−σ
j dj

N
. (9)

Äàííàÿ âåëè÷èíà, êàê è èíäåêñ öåí, òîæå ÿâëÿåòñÿ ðûíî÷íîé ñòà-

òèñòèêîé, è õàðàêòåðèçóåò ¾ñðåäíþþ¿ ý��åêòèâíîñòü ïðîìûøëåííîãî

ñåêòîðà

2

.

Ïðèáûëü îòäåëüíîé �èðìû òåì âûøå, ÷åì áîëåå ý��åêòèâíû â ñðåä-

íåì �èðìû íà ðûíêå (íèæå çíà÷åíèå c̃), è ÷åì âûøå ý��åêòèâíîñòü

2

Èíäåêñ öåí è ¾ñðåäíÿÿ¿ ý��åêòèâíîñòü ïðîïîðöèîíàëüíû äðóã äðóãó: P =
σ

σ−1
wc̃N

1

1−σ
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äàííîé �èðìû ïî ñðàâíåíèþ ñ ¾ðåïðåçåíòàòèâíîé¿. Âòîðàÿ äðîáü â (8)

îçíà÷àåò, ÷òî ïðèáûëü �èðìû òåì âûøå, ÷åì âûøå ñîâîêóïíûé äîõîä

â ýêîíîìèêå è ìåíüøå îáùåå êîëè÷åñòâî �èðì. Äðóãèìè ñëîâàìè, ÷åì

ìåíåå êîíêóðåíòåí ðûíîê, òåì âûøå ïðèáûëü �èðìû.

Çàìåòèì, ÷òî ïåðâàÿ äðîáü â (8) � ýòî îòíîøåíèå ïðèáûëåé äàííîé

�èðìû è ¾ðåïðåçåíòàòèâíîé¿. Ñëåäîâàòåëüíî, ïðèáûëü ¾ðåïðåçåíòàòèâ-

íîé¿ �èðìû ðàâíà π(c̃) = Y/(Nσ).
�àâíîâåñíûå çíà÷åíèÿ ïðèáûëåé �èðì, èõ êîëè÷åñòâî, à òàêæå ñîâî-

êóïíûé äîõîä â ýêîíîìèêå çàâèñèò îò äîëè ïðåäïðèíèìàòåëåé â ýêîíîìè-

êå, òî åñòü îò âûáîðà èíäèâèäîâ ìåæäó ïðåäïðèíèìàòåëüñêîé äåÿòåëü-

íîñòüþ è ðàáîòîé ïî íàéìó. Ê èçó÷åíèþ ýòîãî âîïðîñà ìû è ïåðåõîäèì.

2.4 Âûáîð ìåæäó ïðåäïðèíèìàòåëüñòâîì è ðàáîòîé

ïî íàéìó

Äîõîä èíäèâèäà ξ ñ óðîâíåì ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé cξ çàâè-
ñèò îò âûáðàííîãî ðîäà äåÿòåëüíîñòè: áóäó÷è íàåìíûì ðàáîòíèêîì èí-

äèâèä ïîëó÷àåò �èêñèðîâàííûé äîõîä, ðàâíûé ñòàâêå çàðàáîòíîé ïëàòû

w (ïîñêîëüêó êàæäûé èíäèâèä îáëàäàåò îäíîé åäèíèöåé òðóäà, íåýëà-

ñòè÷íî ïðåäëàãàÿ åå íà ðûíêå òðóäà), à åãî äîõîä, êàê ïðåäïðèíèìàòåëÿ

ðàâíÿåòñÿ ïðèáûëè π(cξ), êîòîðóþ îí ìîæåò ïîëó÷àòü, óïðàâëÿÿ ñîçäàí-

íîé �èðìîé.

Èíäèâèä ξ âûáèðàåò ïðåäïðèíèìàòåëüñêóþ äåÿòåëüíîñòü, åñëè åãî

äîõîä êàê ïðåäïðèíèìàòåëÿ ïðåâîñõîäèò åãî äîõîä êàê íàåìíîãî ðàáî÷å-

ãî π(cξ) > w, è íàîáîðîò - âûáèðàåò ðàáîòó ïî íàéìó â ïðîòèâíîì ñëó÷àå

π(cξ) < w . Â ñëó÷àå π(cξ) = w èíäèâèä áåçðàçëè÷åí ìåæäó âèäàìè äåÿ-

òåëüíîñòè.

Ñîâîêóïíûé äîõîä â ýêîíîìèêå Y ñêëàäûâàåòñÿ èç ñîâîêóïíîãî äî-

õîäà ïðåäïðèíèìàòåëåé Π =
∫

ΞE
π(cj)dj è ñîâîêóïíîãî äîõîäà íàåìíûõ

ðàáîòíèêîâ W =
∫

ΞW
wdj. Ïîýòîìó äëÿ ïîëó÷åíèÿ çíà÷åíèÿ èíäèâèäó-

àëüíûõ äîõîäîâ ïðåäïðèíèìàòåëåé ðàçðåøèì ñèñòåìó óðàâíåíèé (8) îò-

íîñèòåëüíî ïðèáûëåé �èðì. Ó÷èòûâàÿ, ÷òî ñîâîêóïíûé äîõîä íàåìíûõ

ðàáîòíèêîâ è îáùåå ÷èñëî �èðì (îáùåå ÷èñëî ïðåäïðèíèìàòåëåé) âûðà-

æàþòñÿ ÷åðåç äîëþ ïðåäïðèíèìàòåëåé Γ̂ êàê W = L(1− Γ̂)w è N = LΓ̂,
ïîëó÷èì ñëåäóþùåå çíà÷åíèå äîõîäà ïðåäïðèíèìàòåëÿ ñ óðîâíåì ïðåä-
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ïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé cξ:

π(cξ) =
w

σ − 1

(cξ
c̃

)1−σ 1− Γ̂

Γ̂
. (10)

Äîêàçàòåëüñòâî �îðìóëû (10) âûíåñåíî â Ïðèëîæåíèå A

Çíà÷åíèå ïðåäåëüíûõ èçäåðæåê ¾ðåïðåçåíòàòèâíîé¿ �èðìû, îïðå-

äåëÿåìîé ðàâåíñòâîì (9), ñîîòâåòñòâóåò óðîâíþ ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ

ñïîñîáíîñòåé ¾ðåïðåçåíòàòèâíîãî¿ ïðåäïðèíèìàòåëÿ (ïðåäïðèíèìàòåëÿ,

�èðìà êîòîðîãî íåñåò ïðåäåëüíûå èçäåðæêè c̃), Èç �îðìóëû (10) âèäíî,

÷òî äîõîä èíäèâèäà ξ, êàê ïðåäïðèíèìàòåëÿ òåì âûøå, ÷åì âûøå åãî

ïðåäïðèíèìàòåëüñêèå ñïîñîáíîñòè ïî ñðàâíåíèþ ñ ¾ðåïðåçåíòàòèâíûì¿

ïðåäïðèíèìàòåëåì, è ÷åì ìåíüøå äîëÿ ïðåäïðèíèìàòåëåé â ýêîíîìèêå.

Ïîñêîëüêó, ÷åì ìåíüøå èçäåðæêè, òåì âûøå îïòèìàëüíàÿ ïðèáûëü,

òî ïðåäïðèíèìàòåëÿìè ñòàíîâÿòñÿ òîëüêî òå èíäèâèäû, ÷üè ïðåäïðèíè-

ìàòåëüñêèå ñïîñîáíîñòè äîâîëüíî âûñîêè (ΞE = {ξ : cξ ≤ ĉ}), òî åñòü

äîëÿ ïðåäïðèíèìàòåëåé â ýêîíîìèêå ðàâíà Γ̂ = Γ(ĉ) =
∫ ĉ

c
γ(c)dc, ãäå ĉ �

ïîðîãîâûé óðîâåíü ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé, îïðåäåëÿåìûé

ýíäîãåííî.

Òàê êàê çíà÷åíèå óðîâíÿ ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé ¾ðåïðå-

çåíòàòèâíîãî¿ ïðåäïðèíèìàòåëÿ çàâèñèò îò ïîðîãîâîãî çíà÷åíèÿ ĉ ñëå-
äóþùèì îáðàçîì: c̃1−σ =

∫ ĉ

c
c1−σ γ(c)

Γ̂
dc, òî óñëîâèå áåçðàçëè÷èÿ - ðàâåí-

ñòâî äîõîäîâ èíäèâèäà, êàê íàåìíîãî ðàáîòíèêà è êàê ïðåäïðèíèìàòåëÿ

π(ĉ) = w ïîçâîëÿåò ïîëó÷èòü ïîðîãîâîå çíà÷åíèå ĉ, êàê ðåøåíèå óðàâíå-
íèÿ

ĉσ−1 =
1− Γ̂

(σ − 1)
∫ ĉ

c
γ(c)
cσ−1dc

. (11)

Òàêèì îáðàçîì, ñîãëàñíî (10), îêîí÷àòåëüíî çíà÷åíèå äîõîäà èíäè-

âèäà ξ ñ óðîâíåì ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé cξ ìîæíî çàïèñàòü
ñëåäóþùèì îáðàçîì:

Yξ =

{

w
( cξ

ĉ

)1−σ
, cξ ≤ ĉ

w , cξ ≥ ĉ.
(12)

Ïåðâàÿ ñòðîêà �îðìóëû (12) îïèñûâàåò äîõîä ïðåäïðèíèìàòåëåé, òî-

ãäà êàê âòîðàÿ � äîõîä íà¼ìíûõ ðàáîòíèêîâ.
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2.5 �àâíîâåñèå

�àâíîâåñèåì â ìîäåëè íàçûâàåòñÿ íàáîð, ñîñòîÿùèé èç ìíîæåñòâà èí-

äèâèäóàëüíûõ ñïðîñîâ {Qj(ξ)}, ÿâëÿþùèõñÿ ðåøåíèåì çàäà÷è ïîòðåáè-

òåëÿ ïðè çàäàííûõ öåíàõ, âåêòîðà öåí {pj}, îïòèìèçèðóþùèõ ïðèáûëü

�èðì ïðè äàííûõ èíäèâèäóàëüíûõ ñïðîñàõ, è ïîðîãîâîãî çíà÷åíèÿ ïðåä-

ïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé ĉ, îïðåäåë¼ííîãî óñëîâèåì áåçðàçëè÷èÿ.

Òàêèì îáðàçîì, ðàâíîâåñèå çàäàåòñÿ ñèñòåìîé óðàâíåíèé (3), (7) è (11).

Óòâåðæäåíèå 1. Ïðè ëþáîì íàáîðå ýêçîãåííûõ ïàðàìåòðîâ ìîäåëè �

÷èñëåííîñòè íàñåëåíèÿ L, ýëàñòè÷íîñòè çàìåùåíèÿ σ è ïðîèçâîëüíîé

íåïðåðûâíîé �óíêöèè ïëîòíîñòè γ(c) ðàñïðåäåëåíèÿ ïðåäïðèíèìàòåëü-
ñêèõ ñïîñîáíîñòåé c ðàâíîâåñèå ñóùåñòâóåò è åäèíñòâåííî.

Äîêàçàòåëüñòâî. Äåéñòâèòåëüíî, ëåâàÿ ÷àñòü óðàâíåíèÿ (11) âîçðàñòàåò

ïî ïåðåìåííîé ĉ, òîãäà êàê ïðàâàÿ ÷àñòü ÿâëÿåòñÿ óáûâàþùåé �óíêöè-

åé îò ĉ, ìåíÿþùåéñÿ îò ∞ âíèç äî 0. Òàêèì îáðàçîì ëåâàÿ è ïðàâàÿ

÷àñòè (11) èìåþò åäèíñòâåííîå âíóòðåííåå ïåðåñå÷åíèå, îïðåäåëÿþùåå

ðàâíîâåñíîå ïîðîãîâîå çíà÷åíèå ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé ĉ .
Îñòàëüíûå ïåðåìåííûå ìîäåëè âû÷èñëÿþòñÿ, èñïîëüçóÿ �îðìóëû (7),

(4), (12) è (3).

Èç äîêàçàííîãî óòâåðæäåíèÿ 1 ñëåäóåò ñóùåñòâîâàíèå ðàâíîâåñèÿ è

åãî åäèíñòâåííîñòü ñ òî÷íîñòüþ äî âûáîðà ñòàâêè çàðàáîòíîé ïëàòû,

êîòîðóþ íåâîçìîæíî îïðåäåëèòü âíóòðè ìîäåëè. Ïîýòîìó, ñ÷èòàÿ çàðà-

áîòíóþ ïëàòó numeraire, ìû âñå âåëè÷èíû, èçìåðÿåìûå â äåíüãàõ, áóäåì

âûðàæàòü â çàðïëàòàõ.

Íåïîñðåäñòâåííîé ïðîâåðêîé âûÿñíÿåòñÿ, ÷òî â ðàâíîâåñèè âûïîëíåí

áàëàíñ òðóäà, ñâèäåòåëüñòâóþùèé î ïîëíîé çàíÿòîñòè. Ñàìà æå ÷èñëåí-

íîñòü íàñåëåíèÿ L, êàê è â äðóãèõ ìîäåëÿõ ñ CES-ïðåäïî÷òåíèÿìè, íà

ðàâíîâåñíîå çíà÷åíèå îñíîâíîé ýíäîãåííîé ïåðåìåííîé ĉ âëèÿíèÿ íå îêà-
çûâàåò è, â ÷àñòíîñòè, íå âëèÿåò íà äîëþ ïðåäïðèíèìàòåëåé â ýêîíîìèêå.

Èç óðàâíåíèÿ (11) ñëåäóåò, ÷òî ÷åì áîëüøå ýëàñòè÷íîñòü çàìåùåíèÿ

ìåæäó òîâàðàìè σ, òåì ìåíüøå äîëÿ ïðåäïðèíèìàòåëåé â ýêîíîìèêå.

Äåéñòâèòåëüíî, ïåðåïèñàâ óðàâíåíèå â âèäå

∫ ĉ

c

(
ĉ

c

)σ−1

γ(c)dc =
1− Γ̂

σ − 1
.

ëåãêî âèäåòü, ÷òî ãðà�èê âîçðàñòàþùåé ëåâîé ÷àñòè óðàâíåíèÿ ñäâèãà-

åòñÿ ââåðõ ñ óâåëè÷åíèåì σ, à ãðà�èê óáûâàþùåé ïðàâîé ÷àñòè � âíèç.
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Â ðåçóëüòàòå òî÷êà èõ ïåðåñå÷åíèÿ ĉ ïåðåìåùàåòñÿ âëåâî è äîëÿ ïðåä-

ïðèíèìàòåëåé Γ̂ = Γ(ĉ) óìåíüøàåòñÿ. Ñäåëàííîå íàáëþäåíèå âûãëÿäèò
åñòåñòâåííûì. Êîãäà ïîòðåáèòåëè öåíÿò, â îñíîâíîì, êîëè÷åñòâî òîâàðîâ,

à íå èõ êîíêðåòíûé âèä (σ âåëèêî), ïðîèçâîäèòü áîëüøîå ðàçíîîáðàçèå

òîâàðîâ íåò íåîáõîäèìîñòè � íà íåãî íåò ñïðîñà.

Çàìåòèì òàêæå, ÷òî åñëè ïîñëåäíåå óðàâíåíèå óìíîæèòü íà wL, òî
âîçíèêíåò ñîîòíîøåíèå ìåæäó ñîâîêóïíûì äîõîäîì ïðåäïðèíèìàòåëåé

è ñîâîêóïíûì äîõîäîì íàåìíûõ ðàáîòíèêîâ: Π = W/(σ − 1). Îòñþäà
ñëåäóåò, ÷òî äîëÿ íàåìíûõ ðàáîòíèêîâ â îáùåì äîõîäå â ýêîíîìèêå ñî-

ñòàâëÿåò

W

W +Π
=

σ − 1

σ
,

ò.å. ðàñòåò ñ ðîñòîì ýëàñòè÷íîñòè çàìåùåíèÿ, è óðîâåíü íåðàâåíñòâà äî-

õîäîâ â ýêîíîìèêå ñíèæàåòñÿ.

3 �àñøèðåíèå ìîäåëè: ìèãðàöèÿ

3.1 Íîâûå ïðåäïðèíèìàòåëè

Êàê áûëî óæå îòìå÷åíî â ðàçäåëå 2.5, âëèÿíèå ÷èñëåííîñòè íàñåëåíèÿ

íà ðàâíîâåñíîå çíà÷åíèå ïîðîãîâîãî óðîâíÿ ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ ñïî-

ñîáíîñòåé, è êàê ñëåäñòâèå � íà äîëþ ïðåäïðèíèìàòåëåé, îòñóòñòâóåò â

áàçîâîé ìîäåëè. Ýòî ñâÿçàíî ñ òåì, ÷òî ïðè CES-ïðåäïî÷òåíèÿõ ðàçìåð

ðûíêà L ÿâëÿåòñÿ âñåãî ëèøü ìàñøòàáèðóþùèì ìíîæèòåëåì. Ñîîòâåò-

ñòâåííî, åñëè âëèÿíèå ðàçìåðà ðûíêà íå ñâîäèòñÿ òîëüêî ê ìàñøòàáèðî-

âàíèþ, òî ý��åêò èçìåíåíèÿ ÷èñëåííîñòè íàñåëåíèÿ äîëæåí ïîÿâèòüñÿ.

Â ýòîì ðàçäåëå ìû ðàññìîòðèì èçìåíåíèå ðàçìåðà ðûíêà çà ñ÷åò ìè-

ãðàöèîííûõ ïðîöåññîâ. À èìåííî � îöåíèì, êàê âëèÿåò íà ðàâíîâåñèå

ïîÿâëåíèå â ýêîíîìèêå ìàëîãî êîëè÷åñòâà ìèãðàíòîâ ∆L. �àñïðåäåëåíèå
óðîâíåé ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé ñðåäè âíîâü ïðèáûâøèõ çà-

äàíî ïëîòíîñòüþ ðàñïðåäåëåíèÿ γm(c), îïðåäåë¼ííîé íà íåêîòîðîì ìà-

ëîì èíòåðâàëå (c1, c2).
3

Ìèãðàíòû ïðåäïîëàãàþòñÿ íåý��åêòèâíûìè â

òîì ñìûñëå, ÷òî c1 > ĉ, òî åñòü îíè íå â ñîñòîÿíèè ñòàòü ïðåäïðèíèìà-

òåëÿìè â ñòðàíå ïðåáûâàíèÿ. Ïðåäåëüíûé ý��åêò îò ìèãðàöèè îïèñû-

âàåòñÿ ñëåäóþùèì óòâåðæäåíèåì.

3

èíûìè ñëîâàìè, â ïðåäåëå ìîæíî ñ÷èòàòü, ÷òî â ñòðàíó ïðèåõàëè ìèãðàíòû ñ

îäíèì è òåì æå óðîâíåì ñïîñîáíîñòè ê ïðåäïðèíèìàòåëüñòâó c ∈ (c1, c2)) â êîëè÷åñòâå
γm(c)dL
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Óòâåðæäåíèå 2. Ïîÿâëåíèå ìèãðàíòîâ ñ íåäîñòàòî÷íûì óðîâíåì ñïî-

ñîáíîñòåé ê ïðåäïðèíèìàòåëüñòâó c1 > ĉ ïðèâåä¼ò ê ñäâèãó ïîðîãîâîãî

çíà÷åíèÿ ĉ â ñòîðîíó ìåíüøèõ ñïîñîáíîñòåé, ïîçâîëèâ ìåíåå òàëàíò-

ëèâûì èíäèâèäàì ñòàòü ïðåäïðèíèìàòåëÿìè: dĉ/dL > 0.

Äîêàçàòåëüñòâî óòâåðæäåíèÿ 2 ïðèâåäåíî â ïðèëîæåíèè B, ñàì æå ðå-

çóëüòàò âïîëíå îæèäàåì. Ïîðîã áåçðàçëè÷èÿ ĉ îòðàæàåò â îïðåäåë¼ííîì
ñìûñëå ñðåäíèå ïðåäïðèíèìàòåëüñêèå ñïîñîáíîñòè â ýêîíîìèêå. Ïðèåçä

íåêâàëè�èöèðîâàííûõ ìèãðàíòîâ ñäâèãàåò ýòî ñðåäíåå â ñòîðîíó ìåíåå

êâàëè�èöèðîâàííûõ èíäèâèäóóìîâ. Òàêèì îáðàçîì, óâåëè÷åíèå ðàçìå-

ðà ðûíêà çà ñ÷¼ò ïðèåçæèõ íèçêîé êâàëè�èêàöèè, ïîâûøàåò êîëè÷åñòâî

ïðåäïðèíèìàòåëåé è ðàçíîîáðàçèå ïðîèçâîäèìûõ òîâàðîâ.

3.2 Èçìåíåíèå äîëè ïðåäïðèíèìàòåëåé

Ñëåäóåò çàìåòèòü, ÷òî çíàíèå î íàïðàâëåíèè èçìåíåíèÿ ïîðîãîâîãî çíà-

÷åíèÿ ĉ íè÷åãî íå ãîâîðèò îá èçìåíåíèè äîëè ïðåäïðèíèìàòåëåé â ýêî-

íîìèêå. Â ñàìîì äåëå, åñëè çíà÷åíèå ĉ óâåëè÷èëîñü äî íåêîòîðîãî íîâî-
ãî óðîâíÿ ĉ

new

, òî â ýêîíîìèêå ïîÿâèëèñü íîâûå ïðåäïðèíèìàòåëè. Íî

è êîëè÷åñòâî èíäèâèäóóìîâ â ýêîíîìèêå óâåëè÷èëîñü íà êîëè÷åñòâî ∆L
ïðèáûâøèõ ìèãðàíòîâ. Êàê ñîîòíîñèòñÿ îòíîøåíèå íîâûõ ïðåäïðèíèìà-

òåëåé ê ∆L ñ äîëåé Γ̂ ¾ñòàðûõ¿ ïðåäïðèíèìàòåëåé, apriori íåèçâåñòíî.

Ñëåäóþùåå óòâåðæäåíèå �îðìóëèðóåò äîñòàòî÷íûå óñëîâèÿ óâåëè÷åíèÿ

è óìåíüøåíèÿ äîëè ïðåäïðèíèìàòåëåé.

Óòâåðæäåíèå 3. Ïóñòü ïëîòíîñòü ðàñïðåäåëåíèÿ ïðåäïðèíèìàòåëü-

ñêèõ ñïîñîáíîñòåé γ(c) èìååò íîñèòåëü (c, c). Òîãäà åñëè ýëàñòè÷íîñòü

Ec[Γ(c)] �óíêöèè ðàñïðåäåëåíèÿ Γ(c) ÿâëÿåòñÿ íåóáûâàþùåé, òî äîëÿ

ïðåäïðèíèìàòåëåé íå âîçðàñòàåò: Γ
new

(ĉ
new

) ≤ Γ̂. Íàïðîòèâ, åñëè ýëà-

ñòè÷íîñòü Ec[Γ(c)] �óíêöèè ðàñïðåäåëåíèÿ Γ(c) ÿâëÿåòñÿ íåâîçðàñòàþ-

ùåé, òî äîëÿ ïðåäïðèíèìàòåëåé íå óáûâàåò: Γ
new

(ĉ
new

) ≥ Γ̂.4

Äîêàçàòåëüñòâî óòâåðæäåíèÿ 3 ïðèâåäåíî â Ïðèëîæåíèè C.

4

Â ñëó÷àå åñëè c = 0 äîïîëíèòåëüíî ïðåäïîëàãàåòñÿ

lim
c→0

Γ(c)

cσ−1
= 0.
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Èç óòâåðæäåíèÿ 3 ñëåäóåò ñóùåñòâîâàíèå ðàñïðåäåëåíèÿ ïðåäïðè-

íèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé, êîòîðîå ðàçäåëÿåò

5

ñëó÷àè âîçðàñòàþùåé

è óáûâàþùåé äîëè ïðåäïðèíèìàòåëåé, à èìåííî � ðàñïðåäåëåíèå, õà-

ðàêòåðèçóþùååñÿ ïîñòîÿííîé ýëàñòè÷íîñòüþ �óíêöèè ðàñïðåäåëåíèÿ,

òî åñòü ñòåïåííîå. Ýòîò ðåçóëüòàò ÿâëÿåòñÿ ïðÿìûì ñëåäñòâèåì ïðåä-

ïîëîæåíèÿ î CES-�óíêöèè ïîëåçíîñòè ïîòðåáèòåëåé.

0 0.1 0.2 0.3 0.4
0

0.1
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0.5

0.6

0.7
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0.9

c

Γ

10
−1

10
−2

10
−1

c

Γ

�èñ. 1: Ïðèìåð �óíêöèé ñ óáûâàþùåé (ñïëîøíàÿ ëèíèÿ) è ñ âîçðàñ-

òàþùåé (ïóíêòèð) ýëàñòè÷íîñòüþ, âûïîëíåííûé â îáû÷íûõ (ñëåâà) è â

ëîãàðè�ìè÷åñêèõ (ñïðàâà) îñÿõ.

Ïðèìåðû ðàñïðåäåëåíèé îáîèõ âèäîâ ïðåäñòàâëåíû íà �èñóíêå 1:

Γ(c) = e2x − 1− x (ïóíêòèð); Γ(c) = 2e−0.3/x
(ñïëîøíàÿ ëèíèÿ).

Âîïðîñ î âîçðàñòàíèè ýëàñòè÷íîñòè �óíêöèè ñâîäèòñÿ ê ñðàâíåíèþ ëîãà-

ðè�ìè÷åñêîé ïðîèçâîäíîé ñ êîíñòàíòîé. Ýòî ñðàâíåíèå ëåãêî âûïîëíèòü

âèçóàëüíî, åñëè íàðèñîâàòü ãðà�èê �óíêöèè â ëîãàðè�ìè÷åñêèõ îñÿõ,

êàê íà �èñóíêå 1 ñïðàâà. �àçäåëèòåëåì ìåæäó êëàññàìè âîçðàñòàþùåé

è óáûâàþùåé ýëàñòè÷íîñòè ÿâëÿåòñÿ ñòåïåííàÿ �óíêöèÿ, êîòîðàÿ ñòàíî-

âèòñÿ ëèíåéíîé â äâîéíûõ ëîãàðè�ìè÷åñêèõ îñÿõ. Ïîýòîìó ñðàçó ÿñíî,

÷òî ñïëîøíàÿ ëèíèÿ íà �èñóíêå 1 ñïðàâà ïðåäñòàâëÿåò �óíêöèþ ñ óáû-

âàþùåé ýëàñòè÷íîñòüþ, à ïóíêòèð � ñ âîçðàñòàþùåé. �ðà�èê â îáû÷íûõ

îñÿõ ìåíåå èí�îðìàòèâåí. Óáûâàíèþ ýëàñòè÷íîñòè ñîîòâåòñòâóåò ãðà-

�èê ó êîòîðîãî ñêîðîñòü âîçðàñòàíèÿ ñàìîé �óíêöèè ìåíÿåòñÿ áûñòðåå,

5

ñ òî÷íîñòüþ äî ñëàãàåìûõ âòîðîãî ïîðÿäêà ìàëîñòè ïî ∆L; ý��åêò ìàëûõ ñëà-

ãàåìûõ â ñòàòüå íå ðàññìàòðèâàåòñÿ
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�èñóíîê 1, ñëåâà (ñïëîøíàÿ ëèíèÿ). Ýëàñòè÷íîñòü �óíêöèé, ïîêàçàííûõ

íà �èñóíêå 1 ïðåäñòàâëåíà íà �èñóíêå 2.

0 0.1 0.2 0.3 0.4
0

25

50

75

c

Ε

0 0.1 0.2 0.3 0.4
2

2.1

2.2

2.3

�èñ. 2: Ýëàñòè÷íîñòü �óíêöèé, èçîáðàæ¼ííûõ íà �èñóíêå 1: ñïëîøíàÿ

ëèíèÿ (ëåâàÿ âåðòèêàëüíàÿ îñü) � äëÿ �óíêöèè ñ óáûâàþùåé ýëàñòè÷-

íîñòüþ, ïóíêòèð (ïðàâàÿ âåðòèêàëüíàÿ îñü) � äëÿ �óíêöèè ñ âîçðàñòà-

þùåé ýëàñòè÷íîñòüþ.

×òîáû èíòåðïðåòèðîâàòü äâà âèäà ðàñïðåäåëåíèé, ââåä¼ííûõ â óñëî-

âèÿõ óòâåðæäåíèÿ 3, âûäåëèì íàèáîëåå òàëàíòëèâûõ ëþäåé â îòäåëüíûé

êëàññ T (c). Åãî îïðåäåëåíèå, ðàçóìååòñÿ, çàâèñèò îò ãðàíèöû òàëàíòëè-

âîñòè c. �àñøèðåíèå êëàññà T (c) çà ñ÷¼ò ìàëîãî óâåëè÷åíèÿ ãðàíèöû òà-

ëàíòëèâîñòè (íà ∆c) äîáàâëÿåò γ(c) èíäèâèäóóìîâ, êîòîðûå ñîñòàâëÿþò
äîëþ γ(c)∆c/Γ(c) = Γ′(c)/Γ(c)∆c ∼ EΓ(c) â êëàññå T (c). Ñëåäîâàòåëüíî,
âîçðàñòàíèå EΓ(c) îçíà÷àåò, ÷òî �ðàçáàâëåíèå� òàëàíòëèâûõ ëþäåé ìåíåå
òàëàíòëèâûìè ïðîèñõîäèò ñ íàðàñòàíèåì èíòåíñèâíîñòè. Èëè, îáðàùàÿ

íàøè àðãóìåíòû, â ýòîì ñëó÷àå òàëàíòëèâûå èíäèâèäû ÿâëÿþòñÿ â ýêî-

íîìèêå èñêëþ÷èòåëüíûìè. Èòàê, ñîãëàñíî íàøåìó òåîðåòè÷åñêîìó ïðåä-

ñêàçàíèþ, â ýêîíîìèêå, õàðàêòåðèçóþùåéñÿ áûñòðûì óáûâàíèåì ïðåä-

ïðèíèìàòåëüñêîãî òàëàíòà, ïðèåçä íèçêîêâàëè�èöèðîâàííûõ ìèãðàíòîâ

óìåíüøàåò äîëþ ïðåäïðèíèìàòåëåé, ÷òî, â ñâîþ î÷åðåäü, ìîæåò íåáëà-

ãîïðèÿòíî ñêàçûâàòüñÿ íà áëàãîñîñòîÿíèè.

Â ñòàòüå (Nannestad, 2007) ïðèâåäåí áîëüøîé îáçîð ýìïèðè÷åñêèõ ðà-

áîò íà äàííóþ òåìó. Â ÷àñòíîñòè, â (Chand and Paldam, 2004) îòìå÷àåòñÿ,

÷òî ðåçèäåíòû ïðèíèìàþùåé ñòðàíû ìîãóò ïîíåñòè ïîòåðè â ðåçóëüòàòå

ìèãðàöèè. Íàïðîòèâ, âîçðàñòàíèå äîëè ïðåäïðèíèìàòåëåé îæèäàåòñÿ â

ýêîíîìèêå, â êîòîðîé òàëàíòëèâûå ïðåäïðèíèìàòåëè ïðåäñòàâëåíû äî-
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ñòàòî÷íî øèðîêî.

Ïîëó÷åííûé ðåçóëüòàò ñîãëàñóåòñÿ ñ íåîäíîçíà÷íûìè âûâîäàìè èñ-

ñëåäîâàíèé î âëèÿíèè ìèãðàöèè íà ìàêðîïîêàçàòåëè. Íàïðèìåð, â ñòà-

òüå (Dustmann et al., 2005) íà îñíîâå áðèòàíñêèõ äàííûõ ïîêàçûâàþò, ÷òî

ìèãðàíòû îáëàäàþò ñõîæèìè ñ ðåçèäåíòàìè õàðàêòåðèñòèêàìè è çíà÷è-

ìîãî âëèÿíèÿ íà çàíÿòîñòü íå îêàçûâàþò. Õîòÿ íà ýòîò ý��åêò óêàçû-

âàëè åùå Friedberg and Hunt (1995), ïðèâîäÿ âïðî÷åì íåáîëüøîå ÷èñëî

ïðèìåðîâ íåãàòèâíîãî âëèÿíèÿ ìèãðàíòîâ íà ìåñòíûé ðûíîê òðóäà, ñì.

ê ïðèìåðó (Altonji and Card, 1991; Card, 1990; Hunt, 1992; Borjas et al.,

1992; Borjas and Ramey, 1995). Â òî æå âðåìÿ ßíã (Yang, 2005) îòìå÷àåò,

÷òî ìèãðàöèÿ ïðèâîäèò ê óâåëè÷åíèþ äîëè ñàìîçàíÿòûõ, ïîêàçûâàÿ ýòî

íà �èëèïïèíñêèõ äàííûõ.

3.3 Áëàãîñîñòîÿíèå è íåðàâåíñòâî

Îáðàòèìñÿ òåïåðü ê âîïðîñó âëèÿíèÿ ìèãðàöèè íà áëàãîñîñòîÿíèå è óðî-

âåíü íåðàâåíñòâà â îáùåñòâå.

Ïîäñòàâëÿÿ â �óíêöèþ ïîëåçíîñòè (1) çíà÷åíèå îïòèìàëüíîãî ïî-

òðåáëåíèÿ (3), ïîëó÷àåì, ÷òî áëàãîñîñòîÿíèå èíäèâèäà ξ, ïîëó÷àþùåãî
äîõîä Yξ ðàâíî Uξ = Yξ/P . Âû÷èñëÿÿ èíäåêñ öåí P ïðè îïòèìàëüíûõ

öåíàõ (7) ìîæåì âèäåòü, ÷òî îí óáûâàåò ïðè óâåëè÷åíèè êàê ðàçìåðà

ðûíêà L, òàê è ïîðîãîâîãî çíà÷åíèÿ ĉ:

P =
σ

σ − 1
L

1

1−σ

(∫ ĉ

c

γ(c)

cσ−1
dc

) 1

1−σ

.

Èíäèâèäóàëüíûé æå äîõîä Yξ, ñîãëàñíî (12), çàâèñèò îò ĉ ïîëîæè-
òåëüíî. Ïîñêîëüêó ïðèåçä íèçêîêâàëè�èöèðîâàííûõ ìèãðàíòîâ óâåëè-

÷èâàåò è ÷èñëåííîñòü íàñåëåíèÿ L è ïîðîãîâîå çíà÷åíèå ĉ, òî òàêàÿ ìè-
ãðàöèÿ óâåëè÷èâàåò ïîëåçíîñòü ëþáîãî èíäèâèäà (êàê ïðåäïðèíèìàòå-

ëåé, òàê è íàåìíûõ ðàáî÷èõ). À ïîñêîëüêó îáùàÿ ÷èñëåííîñòü â ýêîíî-

ìèêå âîçðîñëà, òî è îáùåå áëàãîñîñòîÿíèå óâåëè÷èëîñü.

Íåðàâåíñòâî â ýêîíîìèêå ìû ìîæåì èçìåðÿòü, ñðàâíèâàÿ ðàçëè÷èÿ â

äîõîäå ìåæäó îòäåëüíûìè èíäèâèäàìè èëè âû÷èñëÿÿ íåðàâåíñòâà äîõî-

äîâ â ýêîíîìèêå, èñïîëüçóÿ òàêèå ìåðû, êàê èíäåêñ Äæèíè. Ñîïîñòàâ-

ëÿÿ óðîâíè ïîëåçíîñòè ìåæäó îòäåëüíûìè èíäèâèäàìè, çàìå÷àåì, ÷òî

íåðàâåíñòâî ìåæäó ïðåäïðèíèìàòåëÿìè íå ìåíÿåòñÿ, ïîñêîëüêó îòíîøå-

íèå ïîëó÷åííûõ ïîëåçíîñòåé äâóõ ïðåäïðèíèìàòåëåé çàâèñèò òîëüêî îò
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îòíîøåíèÿ èõ ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé, êîòîðîå íåèçìåííî.

Íåðàâåíñòâî æå ìåæäó ïðåäïðèíèìàòåëÿìè è ðàáî÷èìè íà óðîâíå èí-

äèâèäóàëüíûõ ðàçëè÷èé âîçðàñòàåò òåì ñèëüíåå, ÷åì áîëüøå ìèãðàöèÿ,

ïîñêîëüêó îòíîøåíèå äîõîäà ïðåäïðèíèìàòåëÿ ê äîõîäó ðàáî÷åãî òåì

áîëüøå, ÷åì áîëüøå çíà÷åíèå ĉ, à îíî óâåëè÷èâàåòñÿ òåì ñèëüíåå, ÷åì

áîëüøå ìèãðàíòîâ.

Èçìåíåíèå æå èíäåêñà Äæèíè ñóùåñòâåííî çàâèñèò îò ðàñïðåäåëå-

íèÿ ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé â ýêîíîìèêå. Íàéä¼ì èçìåíåíèå

èíäåêñà Äæèíè, ïðåäïîëîæèâ äëÿ ïðîñòîòû, ÷òî âñå ïðåäïðèíèìàòåëè

èìåþò ¾ðåïðåçåíòàòèâíûé¿ òèï. Ïðè òàêîì ïðåäïîëîæåíèè, â ýêîíîìè-

êå íàáëþäàåòñÿ äâà çíà÷åíèÿ äîõîäà � çàðàáîòíàÿ ïëàòà äëÿ ðàáî÷èõ è

ñðåäíÿÿ ïðèáûëü äëÿ ïðåäïðèíèìàòåëåé. Ïðè òàêîì àãðåãèðîâàíèè, êðè-

âàÿ Ëîðåíöà � êóñî÷íî-ëèíåéíà: ïåðâûé ëèíåéíûé ó÷àñòîê ñîîòâåòñòâó-

åò ìíîæåñòâó íàåìíûõ ðàáî÷èõ, âòîðîé � ìíîæåñòâó ïðåäïðèíèìàòåëåé.

Ïîñêîëüêó ñîâîêóïíàÿ äîëÿ äîõîäà ðàáîòíèêîâ ïî íàéìó â îáùåì äîõîäå

èíäèâèäîâ ïîñòîÿííà è ðàâíàW/(Π+W ) = 1−1/σ, òî óâåëè÷åíèå ìèãðà-
öèè ïðèâåäåò òîëüêî ê òîìó, ÷òî íîâàÿ êóñî÷íî-ëèíåéíàÿ êðèâàÿ Ëîðåí-

öà áóäåò ëåæàòü âûøå èëè íèæå â çàâèñèìîñòè îò òîãî � óâåëè÷èëàñü

äîëÿ ðàáî÷èõ â ýêîíîìèêå èëè óìåíüøèëàñü. Èíäåêñ Äæèíè áóäåò èç-

ìåíÿòüñÿ ñîîòâåòñòâåííî. Ñõåìàòè÷åñêè äàííûé ðåçóëüòàò ïðåäñòàâëåí

íà ðèñóíêå 3. Ïðè èììèãðàöèè íèçêîêâàëè�èöèðîâàííûõ ðàáîòíèêîâ

êðèâàÿ Ëîðåíöà (ñïëîøíàÿ ëèíèÿ) ñìåùàåòñÿ âíèç äëÿ ñëó÷àÿ óáûâàþ-

ùåé ýëàñòè÷íîñòè �óíêöèè ðàñïðåäåëåíèÿ (øòðèõ-ïóíêòèðíàÿ ëèíèÿ)

è ñìåùàåòñÿ ââåðõ äëÿ ñëó÷àÿ âîçðàñòàþùåé ýëàñòè÷íîñòè (òî÷å÷íî-

ïóíêòèðíàÿ ëèíèÿ), äëÿ ñëó÷àÿ �óíêöèè ðàñïðåäåëåíèÿ ñ ïîñòîÿííîé

ýëàñòè÷íîñòüþ êðèâàÿ Ëîðåíöà îñòàåòñÿ íåèçìåííîé.

Òàêèì îáðàçîì, ìû äîêàçàëè ñëåäóþùåå óòâåðæäåíèå:

Óòâåðæäåíèå 4. Ïóñòü ïëîòíîñòü ðàñïðåäåëåíèÿ ïðåäïðèíèìàòåëü-

ñêèõ ñïîñîáíîñòåé γ(c) èìååò íîñèòåëü (c, c). Òîãäà åñëè ýëàñòè÷íîñòü

Ec[Γ(c)] �óíêöèè ðàñïðåäåëåíèÿ Γ(c) ÿâëÿåòñÿ âîçðàñòàþùåé, òî ìè-

ãðàöèÿ íèçêîêâàëè�èöèðîâàííûõ ðàáîòíèêîâ ñíèæàåò íåðàâåíñòâî â

ýêîíîìèêå, åñëè óáûâàþùåé - óâåëè÷èâàåò. Â ñëó÷àå, êîãäà �óíêöèÿ

ðàñïðåäåëåíèÿ îáëàäàåò ïîñòîÿííîé ýëàñòè÷íîñòüþ ðàñïðåäåëåíèÿ óðî-

âåíü íåðàâåíñòâà íå ìåíÿåòñÿ

Êîíå÷íî, òàêîå èçìåðåíèå íåðàâåíñòâà ÿâëÿåòñÿ äîñòàòî÷íî ãðóáîé

ìåðîé. Åñëè ïðè ïîñòðîåíèè êðèâûõ Ëîðåíöà íå àãðåãèðîâàòü ïðåäïðè-

íèìàòåëåé, òî âòîðàÿ ÷àñòü êðèâîé áûëà áû íåëèíåéíîé, çíà÷åíèå èí-
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�èñ. 3: Êðèâàÿ Ëîðåíöà δL(δY ) (äîëÿ δL èíäèâèäîâ, èìåþùèõ ñîâî-

êóïíûé äîõîä δY , íèæíÿÿ ñïëîøíàÿ ëèíèÿ) ñìåùàåòñÿ âíèç (øòðèõ-

ïóíêòèð) ïðè óáûâàþùåé è ââåðõ (òî÷å÷íûé ïóíêòèð) ïðè âîçðàñòàþùåé

ýëàñòè÷íîñòè �óíêöèè Γ(c).

äåêñà Äæèíè áûëî áû èíûì, íî îáùèé ðåçóëüòàò èçìåíåíèÿ ìåðû íåðà-

âåíñòâà â çàâèñèìîñòè îò ìîíîòîííîñòè ýëàñòè÷íîñòè �óíêöèè ðàñïðå-

äåëåíèÿ ñîõðàíÿëñÿ áû.

4 Çàêëþ÷åíèå

Â íàñòîÿùåé ñòàòüå âïåðâûå ñ�îðìóëèðîâàíà ìîäåëü îáùåãî ðàâíîâåñèÿ

ñ CES-ïðåäïî÷òåíèÿìè íåîäíîðîäíûõ èíäèâèäîâ, â êîòîðîé èìååò ñìûñë

çàäà÷à î ðîëè ðàçìåðà ðûíêà. Óâåëè÷åíèå ðàçìåðà ðûíêà ïðîèñõîäèò çà

ñ÷¼ò ìèãðàöèè. Ïîÿâëåíèå ìèãðàíòîâ èçìåíÿåò ñòðóêòóðó íåîäíîðîäíî-

ñòè àãåíòîâ. Ýòî åñòåñòâåííîå ïðåäïîëîæåíèå îòëè÷àåò íàø ïîäõîä îò

èññëåäîâàíèé, ñâÿçûâàþùèõ ðàçìåð ðûíêà òîëüêî ñ êîëè÷åñòâîì æèòå-

ëåé, è ïîçâîëÿåò îöåíèòü âëèÿíèå ìèãðàöèè íà âíóòðåííåå óñòðîéñòâî

ðûíêà òðóäà è íà íåðàâåíñòâî â ýêîíîìèêå.

Ìû ïîêàçàëè, ÷òî åñëè èçìåíåíèå ÷èñëåííîñòè íàñåëåíèÿ ïðîèñõî-

äèò áåç èçìåíåíèÿ ðàñïðåäåëåíèÿ ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé

ñðåäè èíäèâèäîâ, íàñåëÿþùèõ ýêîíîìèêó, òî îíî íå îêàçûâàåò âëèÿíèÿ

íè íà ñîîòíîøåíèå ÷èñëåííîñòè ïðåäïðèíèìàòåëåé è íà¼ìíûõ ðàáî÷èõ,

íè íà íåðàâåíñòâî â îáùåñòâå. Îäíàêî ìèãðàöèÿ èçìåíÿåò íå òîëüêî
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÷èñëåííîñòü, íî è ðàñïðåäåëåíèå ñïîñîáíîñòåé ê ïðåäïðèíèìàòåëüñòâó

â ýêîíîìèêå. Ïðèíèìàÿ âî âíèìàíèå ýòî îáñòîÿòåëüñòâî, ìû óñòàíîâè-

ëè, ÷òî ïîÿâëåíèå íèçêîêâàëè�èöèðîâàííûõ ìèãðàíòîâ óìåíüøàåò ïî-

ðîãîâûé óðîâåíü ïðåäïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé, ïîçâîëÿþùèé ïî-

ëó÷àòü ïðèáûëü ïðè óïðàâëåíèè �èðìîé, áîëüøóþ, ÷åì çàðïëàòà íà-

¼ìíîãî ðàáîòíèêà. Ýòîò ïîðîãîâûé óðîâåíü îòðàæàåò â îïðåäåë¼ííîì

ñìûñëå ñðåäíèå ïðåäïðèíèìàòåëüñêèå ñïîñîáíîñòè, êîòîðûå ñìåùàþò-

ñÿ ïðè ïîÿâëåíèè ìèãðàíòîâ. Â ðåçóëüòàòå, íîâûå èíäèâèäû ïîëó÷àþò

âîçìîæíîñòü çàíèìàòüñÿ ïðåäïðèíèìàòåëüñòâîì.

Óâåëè÷åíèå êîëè÷åñòâà ïðåäïðèíèìàòåëåé ïðîèñõîäèò íàðÿäó ñ âîç-

ðàñòàíèåì êîëè÷åñòâà èíäèâèäîâ â ýêîíîìèêå. Â ñòàòüå óñòàíîâëåíî,

÷òî äîëÿ ïðåäïðèíèìàòåëåé ïðè ïîÿâëåíèè íèçêîêâàëè�èöèðîâàííûõ

ìèãðàíòîâ ìîæåò êàê ðàñòè, òàê è ïàäàòü â çàâèñèìîñòè îò ýëàñòè÷íîñòè

�óíêöèè ðàñïðåäåëåíèÿ Γ(c) îáðàòíûõ ñïîñîáíîñòåé èíäèâèäîâ. Çàìåùå-
íèå ìèãðàíòàìè ìåñòíûõ ðàáîòíèêîâ ïî íàéìó òàêèì îáðàçîì, ÷òîáû íå

èçìåíèëàñü ñòðóêòóðà çàíÿòîñòè, ïðîèñõîäèò òîãäà è òîëüêî òîãäà, êî-

ãäà Γ(c) îáëàäàåò ïîñòîÿííîé ýëàñòè÷íîñòüþ. Åñëè æå ýëàñòè÷íîñòü ýòîé
�óíêöèè âîçðàñòàåò, òî äîëÿ ïðåäïðèíèìàòåëåé â ýêîíîìèêå ñíèæàåòñÿ,

â ïðîòèâíîì ñëó÷àå � óâåëè÷èâàåòñÿ. Ïåðâûé ñëó÷àé îòëè÷àåòñÿ îò âòî-

ðîãî áûñòðûì óìåíüøåíèåì êîëè÷åñòâà òàëàíòëèâûõ ïðåäïðèíèìàòåëåé

â ýêîíîìèêå. Ìîæíî îæèäàòü, ÷òî èìåííî òàêàÿ ñèòóàöèÿ íàáëþäàåòñÿ

áåç âìåøàòåëüñòâà ãîñóäàðñòâà. Ïîýòîìó ñòàíîâÿòñÿ ÿñíûìè óïðàâëåí-

÷åñêèå ïðèíöèïû ðåãóëÿòîðà, êîòîðûé íàöåëåí íà ýêîíîìè÷åñêèé ðîñò

ïðè ïðèòîêå íåêâàëè�èöèðîâàííûõ ìèãðàíòîâ. Íåîáõîäèìà ïîääåðæêà

ïðåäïðèíèìàòåëüñòâà, êîòîðàÿ ìîæåò çàêëþ÷àòüñÿ êàê â ñîçäàíèè ñîîò-

âåòñòâóþùåé ñðåäû íà çàêîíîäàòåëüíîì óðîâíå, òàê è â ïðÿìîé ïîääåðæ-

êå ìàëîãî è ñðåäíåãî áèçíåñà, ñîçäàíèå áèçíåñ-èíêóáàòîðîâ è â ðàçâèòèè

ýêîíîìè÷åñêîãî îáðàçîâàíèÿ.

Ïîêàçàíî, ÷òî ïðèåçä â ñòðàíó íèçêîêâàëè�èöèðîâàííûõ èììèãðàí-

òîâ ïðèâîäèò ê óâåëè÷åíèþ, êàê èíäèâèäóàëüíîé ïîëåçíîñòè äëÿ ëþáîãî

èíäèâèäà â ýêîíîìèêå íåçàâèñèìî îò åãî òèïà, òàê è ê ðîñòó îáùåñòâåí-

íîãî áëàãîñîñòîÿíèÿ. Ïîëó÷åííûé ðåçóëüòàò îòðàæàåò îñîáåííîñòü ó÷åòà

ðûíêà òðóäà â äàííîé ñïåöè�èêàöèè. Ïîëîæèòåëüíîå âëèÿíèå ìèãðàöèè

íà âñåõ èíäèâèäóóìîâ â ýêîíîìèêå, âîçíèêëî èç-çà òîãî, ÷òî â äàííîé

ñïåöè�èêàöèè çàðàáîòíàÿ ïëàòà ÿâëÿåòñÿ numeraire. Èíûìè ñëîâàìè,

ìèãðàöèÿ íå îêàçûâàåò âëèÿíèå íà êîíêóðåíöèþ ñðåäè íàåìíûõ ðàáîò-

íèêîâ, ïîñêîëüêó ìîäåëü íå ïðåäíàçíà÷åíà äëÿ îïèñàíèÿ ý��åêòîâ, âîç-

íèêàþùèõ íà ðûíêå òðóäà. Òåì íå ìåíåå, óâåëè÷åíèå íåðàâåíñòâà ìåæäó
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ðàáîòíèêàìè è ïðåäïðèíèìàòåëÿìè, ñêîðåå âñåãî, áóäåò ñîõðàíÿòüñÿ è â

áîëåå îáùåì ñëó÷àå, ïîñêîëüêó ñíèæåíèå çàðàáîòíîé ïëàòû èëè óâåëè÷å-

íèå áåçðàáîòèöû â ðåçóëüòàòå òàêîé ìèãðàöèè áóäåò ñíèæàòü áëàãîñîñòî-

ÿíèå íàåìíûõ ðàáî÷èõ è óâåëè÷èâàòü áëàãîñîñòîÿíèå ïðåäïðèíèìàòåëåé.

Çàìåòèì, ÷òî ïîäîáíîå óïðîùåíèå âïîëíå äîïóñòèìî, ò.ê. ñóùåñòâóåò äî-

ñòàòî÷íî ýìïèðè÷åñêèõ ñâèäåòåëüñòâ, ïîêàçûâàþùèõ, ÷òî ïðèåçä íèçêî-

êâàëè�èöèðîâàííûõ èììèãðàíòîâ íå îêàçûâàåò âëèÿíèå íà ñòàâêó çàðà-

áîòíîé ïëàòû è óðîâåíü çàíÿòîñòè ðåçèäåíòîâ (ñì. La Londe and Topel

(1991); Chiswik et al. (1996); Card (2005); Lubotsky (2007); Piyapromdee

(2013)).

Èçó÷åíèå âëèÿíèÿ ìèãðàöèè íà îáùåñòâåííîå áëàãîñîñòîÿíèå åñòå-

ñòâåííî ïðîâîäèòü ñ ïîìîùüþ áîëåå ñëîæíûõ ìîäåëåé. Íà ýòîì ïóòè

ìîäåëèðóþò ýêîíîìèêó, ñîñòîÿùóþ èç íåñêîëüêèõ ñòðàí ñ âîçìîæíîñòüþ

âçàèìíîé ìèãðàöèè ìåæäó íèìè èëè, íàïðîòèâ, � ñ îãðàíè÷åíèåì òàêîé

âîçìîæíîñòè äëÿ îòäåëüíîé ñòðàíû èëè äëÿ îòäåëüíûõ òèïîâ èíäèâèäîâ.

Äðóãàÿ åñòåñòâåííàÿ âîçìîæíîñòü ñîñòîèò âî ââåäåíèè íåïîëíîãî çàìå-

ùåíèÿ òðóäà ó èíäèâèäîâ ñ ðàçëè÷íîé ïðîäóêòèâíîñòüþ. Èññëåäîâàòåëè

òàêæå ðàçëè÷àþò èíäèâèäîâ íå òîëüêî ïî ñïîñîáíîñòè ê ïðåäïðèíèìà-

òåëüñòâó, íî è ïî ïðåäïî÷òåíèÿì ìåñòà ïðîæèâàíèÿ. Ñ ïîìîùüþ ýòèõ

ïîäõîäîâ âîçìîæíî ïîëó÷åíèå áîëåå ãèáêèõ, ÷åì â íàøåé ñòàòüå, âû-

âîäîâ î áëàãîñîñòîÿíèè. Â ÷àñòíîñòè, óñòàíàâëèâàåòñÿ, êîãäà èìååò ìå-

ñòî ñíèæåíèå áëàãîñîñòîÿíèÿ äëÿ ýêîíîìèêè â öåëîì, îòäåëüíûõ ñòðàí

èëè îïðåäåëåííûõ òèïîâ èíäèâèäîâ Piyapromdee (2013); Kennan (2014);

Diamond (2013). �àñïðîñòðàíåíèå íàøåé òåîðèè íà óêàçàííûå ñëó÷àè ñó-

ùåñòâåííî óñëîæíÿåò ìîäåëü è âûõîäèò çà ðàìêè äàííîé ñòàòüè. Ýòîò

âîïðîñ îñòàâëåí äëÿ áîëåå äåòàëüíîãî èññëåäîâàíèÿ â áóäóùåì.

Êàê ïîêàçûâàåò ýòà ñòàòüÿ, âëèÿíèå ìèãðàöèè íà óðîâåíü íåðàâåí-

ñòâà ñóùåñòâåííî çàâèñèò îò âûáîðà ìåðû íåðàâåíñòâà. Óñòàíîâëåíî,

÷òî âñåãäà óâåëè÷èâàåòñÿ íåðàâåíñòâî èíäèâèäóàëüíûõ äîõîäîâ ìåæäó

ïðåäïðèíèìàòåëÿìè è íà¼ìíûìè ðàáîòíèêàìè, ïðè ýòîì ñîîòíîøåíèå

ñîâîêóïíîãî äîõîäà íàåìíûõ ðàáî÷èõ è ñîâîêóïíîé ïðèáûëè ïðåäïðè-

íèìàòåëåé îñòàåòñÿ íåèçìåííûì. Îäíàêî èíäåêñ Äæèíè, îòðàæàþùèé

íåîäíîðîäíîñòü ðàñïðåäåëåíèÿ äîõîäà â îáùåñòâå â öåëîì, çàâèñèò îò

ïîâåäåíèÿ Γ(c). Îêàçûâàåòñÿ, ÷òî ïðè óìåíüøåíèè äîëè ïðåäïðèíèìàòå-
ëåé (÷òî ïðîèñõîäèò â ñëó÷àå âîçðàñòàþùåé ýëàñòè÷íîñòè �óíêöèè Γ(c))
óìåíüøàåòñÿ êîý��èöèåíò Äæèíè, è íàîáîðîò. Òàêèì îáðàçîì, ïðèåçä

íèçêîêâàëè�èöèðîâàííûõ ìèãðàíòîâ âëèÿåò íà äîëþ ïðåäïðèíèìàòåëåé

è íåðàâåíñòâî äîõîäîâ â îáùåñòâå ðàçíîíàïðàâëåííî.
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âèòåëüñòâà �Ô, äîãîâîð � 14.U04.31.0002. Ïîêðîâñêèé Ä.À. ïðèçíàòå-
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Ïðèëîæåíèÿ

A Äîêàçàòåëüñòâî �îðìóëû (10)

Â àãðåãèðîâàííûé äîõîä, ñòîÿùèé â ïðàâîé ÷àñòè �îðìóëû (8), âíîñÿò

âêëàä íà¼ìíûå ðàáîòíèêè è ïðåäïðèíèìàòåëè. Ñóììàðíûé äîõîä íà¼ì-

íûõ ðàáîòíèêîâ, î÷åâèäíî, ðàâåí L(1− Γ̂)w. Ñóììàðíûé äîõîä ïðåäïðè-
íèìàòåëåé íàõîäèòñÿ ñëîæåíèåì èõ ïðèáûëåé. Ñëåäîâàòåëüíî, âûðàæå-

íèå (8) ïðåîáðàçóåòñÿ â

πj =
σP σ−1

(wcj)σ−1

(
σ − 1

σ

)σ−1 (

(1− Γ̂)Lw +

∫

J

πjdj

)

. (13)
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Âûðàæåíèå (13) äëÿ ïðèáûëè íå ÿâëÿåòñÿ îêîí÷àòåëüíûì, à ïðåä-

ñòàâëÿåò ñîáîé óðàâíåíèå îòíîñèòåëüíî ïðèáûëè πj , ïîñêîëüêó â àãðåãè-

ðîâàííóþ ïðèáûëü, ñòîÿùóþ â ïðàâîé ÷àñòè, âõîäèò è ïðèáûëü �èðìû

j. Áîëåå òî÷íî, �îðìóëà (13) çàäà¼ò ñèñòåìó óðàâíåíèé îòíîñèòåëüíî

èíäèâèäóàëüíûõ ïðèáûëåé πj , j ∈ J .
×åðåç

Π =

∫

J

πjdj (14)

îáîçíà÷àåòñÿ àãðåãèðîâàííàÿ ïðèáûëü. Òîãäà èíòåãðèðóÿ (13) îòíîñè-

òåëüíî ïåðåìåííîé j, ìû ïîëó÷èì óðàâíåíèå îòíîñèòåëüíî Π:

Π =
σP σ−1

(wC)σ−1

(
σ − 1

σ

)σ−1 (

(1− Γ̂)Lw +Π
)

, (15)

ãäå

C1−σ =

∫

J

c1−σ
j dj.

�åøàÿ óðàâíåíèå (15) îòíîñèòåëüíî àãðåãèðîâàííîé ïðèáûëè Π è ïîä-

ñòàâëÿÿ ðåçóëüòàò â �îðìóëó (13), ïîëó÷àåì äîêàçûâàåìóþ �îðìóëó (10).

Äåòàëè âû÷èñëåíèé çäåñü îïóùåíû.

B Äîêàçàòåëüñòâî óòâåðæäåíèÿ 2

Óðàâíåíèå (11) ïåðåïèñûâàåòñÿ äëÿ íîâîé ïëîòíîñòè

γ
new

(c) =

{
L

L+∆L
γ(c) + ∆L

L+∆L
γm(c) if c ∈ [c1, c2]

L
L+∆L

γ(c) if c /∈ [c1, c2],

ïóòåì äîáàâëåíèÿ èíäåêñà new â ñîîòâåòñòâóþùèõ ìåñòàõ:

ĉσ−1
new

=
1− Γ

new

(ĉ
new

)

(σ − 1)
∫ ĉ

new

0
γ
new

(c)
cσ−1 dc

. (16)

Ïóñòü ∆c = ĉ
new

− ĉ. Çäåñü ĉ
new

è ĉ � ïîðîãîâûå çíà÷åíèÿ ïðåäïðèíè-
ìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé äî è ïîñëå ïðèåçäà ìèãðàíòîâ.

�àñêëàäûâàÿ ëåâóþ è ïðàâóþ ÷àñòè ïîëó÷åííîãî ðàâåíñòâà â ðÿä â

òî÷êàõ c = ĉ è ∆L = 0, îòáðàñûâàÿ ñëàãàåìûå âòîðîãî ïîðÿäêà ìàëîñòè,
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ðàçáèâàÿ èíòåðâàëû èíòåãðèðîâàíèÿ òî÷êîé ĉ è èñïîëüçóÿ îïðåäåëåíèå

γ
new

, ïðåîáðàçóåì ÷èñëèòåëü �îðìóëû (16) ñëåäóþùèì îáðàçîì:

1−Γ
new

(ĉ
new

) =

∫ c̄

ĉ
new

γ
new

(c)dc =

∫ ĉ

ĉ
new

L

L+∆L
γ(c)dc+

∫ c̄

ĉ

L

L+∆L
γ(c)dc

+

∫ c2

c1

∆L

L+∆L
γm(c)dc = −γ̂∆c+

L

L+∆L

(
1− Γ̂

)
+

∆L

L+∆L
.

Â âûðàæåíèè âûøå γ̂ = γ(ĉ) è Γ̂ = Γ(ĉ) � çíà÷åíèÿ ïëîòíîñòè ðàñ-

ïðåäåëåíèÿ è �óíêöèè ðàñïðåäåëåíèÿ â òî÷êå ïîðãîâîãî çíà÷åíèÿ ïðåä-

ïðèíèìàòåëüñêèõ ñïîñîáíîñòåé äî ïðèåçäà ìèãðàíòîâ.

Àíàëîãè÷íî, çíàìåíàòåëü

∫ ĉ
new

c

γ
new

(c)

cσ−1
dc =

L

L+∆L

(∫ ĉ

c

γ(c)

cσ−1
dc+

∫ ĉ
new

ĉ

γ(c)

cσ−1
dc

)

Ïðîäîëæàÿ ðàçëîæåíèå, ìû ïîëó÷èì èç óðàâíåíèÿ (16):

ĉσ−1 + (σ − 1)ĉσ−2∆c =
−γ̂∆c + L

L+∆L

(
1− Γ̂

)
+ ∆L

L+∆L

(σ − 1) L
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(∫ ĉ

c
γ

cσ−1dc+
γ̂

ĉσ−1∆c
) .

Çàìåíÿÿ L/(L+∆L) íà 1−∆L/L, îáîçíà÷àÿ

I =

∫ ĉ

c

γ(c)

cσ−1
dc, (17)

è èãíîðèðóÿ ñëàãàåìûå, êîòîðûå ìëàäøå, ÷åì ∆c è ∆L, ïîëó÷àåì

ĉσ−1 ((σ − 1)I)− ĉσ−1(σ − 1)I
∆L

L
+ (σ − 1)γ̂∆c+

(σ − 1)ĉσ−2 ((σ − 1)I)∆c = −γ̂∆c+ 1− Γ̂− (1− Γ̂)
∆L

L
+

∆L

L
︸ ︷︷ ︸

Γ̂∆L
L

.

Ñ ïîìîùüþ óðàâíåíèÿ (11) âûðàæåíèÿ (σ − 1)I äâàæäû çàìåíÿþòñÿ íà

(1−Γ̂)/ĉσ−1
. Òîãäà ïîä÷¼ðêíóòûå ñëàãàåìûå óíè÷òîæàþòñÿ. Ñîáèðàÿ ñëà-

ãàåìûå ñ ∆c è ∆L ïî ðàçíûå ñòîðîíû îò çíàêà ðàâåíñòâà, ìû ïîëó÷àåì

�îðìóëó
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(

σγ̂ĉ+ (σ − 1)(1− Γ̂)
) ∆c

c
=

∆L

L
, (18)

èç êîòîðîé ñëåäóåò

∆c
∆L

> 0, à çíà÷èò è ñ�îðìóëèðîâàííîå óòâåðæäå-

íèå. Çàìåòèì, ÷òî ïåðåõîäÿ ê ïðåäåëó, ïîëó÷àåì ñëåäóþùåå âûðàæåíèå

ýëàñòè÷íîñòè ïîðîãîâîãî çíãà÷åíèÿ ïî ðàçìåðó ðûíêà

EL[ĉ] =
1

σγ̂ĉ+ (σ − 1)(1− Γ̂)
(19)

C Äîêàçàòåëüñòâî óòâåðæäåíèÿ 3

Ñíà÷àëà óñòàíîâèì äâå òåõíè÷åñêèå ëåììû:

Ëåììà 1. Ïóñòü I îïðåäåëåíî �îðìóëîé (17). Òîãäà

∆Γ

Γ̂
=

Γ
new

(ĉ
new

)− Γ̂

Γ̂
=

(
γ̂c

Γ̂
(1− σΓ̂)− (σ − 1)(1− Γ̂)

)
∆c

ĉ
.

Äîêàçàòåëüñòâî. Âû÷èñëèì Γ
new

(ĉ
new

) ïî îïðåäåëåíèþ, ïðèíèìàÿ âî âíè-
ìàíèå, ÷òî γm = 0 íà èíòåðâàëå [c, ĉ]:

Γ
new

(ĉ
new

) =

∫ ĉ
new

c

γ(c)dc
L

L+∆L
= Γ(ĉ

new

)
L

L+∆L
.

�àñêëàäûâàÿ Γ â ðÿä, ïîëó÷àåì

Γ
new

(ĉ
new

)− Γ̂ = −Γ̂
∆L

L
+ γ̂∆c.

Ïîäñòàíîâêà �îðìóëû (18) â ïîñëåäíåå óðàâíåíèå çàêàí÷èâàåò äîêàçà-

òåëüñòâî ëåììû.

Çàìåòèì, ÷òî ïåðåéäÿ ê ïðåäåëó è îáúåäèíèâ óòâåðæäåíèå ëåììû ñ

�îðìóëîé (18) ìû ïîëó÷àåì âûðàæåíèå ýëàñòè÷íîñòè äîëè ïðåäïðèíè-

ìàòåëåé ïî ðàçìåðó ðûíêà çà ñ÷åò ìèãðàöèè

EL[Γ̂] =

γ̂c

Γ̂
(1− σΓ̂)− (σ − 1)(1− Γ̂))

σγ̂ĉ+ (σ − 1)(1− Γ̂)
(20)
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Ëåììà 2. Ïóñòü

γ̂ĉσ−1Γ(c)

cσ−1

∣
∣
∣
c=c

= 0 (21)

Òîãäà íåðàâåíñòâî

Γ
new

(ĉ
new

)− Γ̂ ≷ 0 (22)

ýêâèâàëåíòíî íåðàâåíñòâó

(σ − 1)γ̂ĉσ
∫ ĉ

c

Γ(c)

cσ
dc ≷ Γ̂(1− Γ̂), (23)

òàê ÷òî çíàêè â íåðàâåíñòâàõ (22) è (23) ñîâïàäàþò.

Äîêàçàòåëüñòâî. Íåðàâåíñòâî

γ̂ĉ

Γ̂
(1− σΓ̂) ≷ (σ − 1)(1− Γ̂)

ýêâèâàëåíòíî íåðàâåíñòâó

−Γ̂γ̂ĉ+ γ̂c
1− Γ

σ − 1
≷ Γ̂(1− Γ̂)

Âîñïîëüçîâàâøèñü (11) è çàìåíèâ â ëåâîé ÷àñòè ïîñëåäíåãî íåðàâåí-

ñòâà äðîáü íà èíòåãðàë (17), ïîñëå èíòåãðèðîâàíèÿ I ïî ÷àñòÿì íåðà-

âåíñòâî ïðåîáðàçóåòñÿ â

−γ̂ĉσ
γ(c)

cσ−1

∣
∣
∣
c=c

+ (σ − 1)γ̂ĉσ
∫ ĉ

c

Γ(c)

cσ
dc ≷ Γ̂(1− Γ̂)

Òàê êàê ïîäñòàíîâêà c ïðåäïîëàãàåòñÿ íóëåâîé è ïåðâûå ñëàãàåìûå ëåâîé
è ïðàâîé ÷àñòåé ñîâïàäàþò, íåðàâåíñòâî ∆Γ̂ ≷ 0 ýêâèâàëåíòíî (23).

Äîêàçàòåëüñòâî óòâåðæäåíèÿ 3. Ëåâàÿ ÷àñòü (23) ïðåîáðàçóåòñÿ ê

âèäó

(σ − 1)γ̂ĉσ
∫ ĉ

c

Γ(c)

cσ
dc = (σ − 1)ĉσ−1Γ̂

∫ ĉ

c

EΓ(ĉ)

EΓ(c)

γ(c)

cσ−1
dc. (24)

Ñíà÷àëà ðàññìîòðèì ñëó÷àé íåâîçðàñòàþùåé ýëàñòè÷íîñòè. Òîãäà îò-

íîøåíèå ýëàñòè÷íîñòåé â (24) íå ïðåâîñõîäèò åäèíèöó. Ïîýòîìó ëåâàÿ

÷àñòü (23) îöåíèâàåòñÿ ñâåðõó êàê

(σ − 1)γ̂ĉσ
∫ ĉ

c

Γ(c)

cσ
dc ≤ Γ̂(σ − 1)ĉσ−1I. (25)
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Òåïåðü èç óðàâíåíèé (25) è (11), ñëåäóåò (23) ñî çíàêîì <. Òîãäà, ïî
ëåììå 2, ïåðâàÿ ÷àñòü óòâåðæäåíèÿ äîêàçàíà.

×òîáû äîêàçàòü âòîðóþ ÷àñòü óòâåðæäåíèÿ, ìû âåðíåìñÿ ê íåðàâåí-

ñòâó (23), íà ýòîò ðàç ñî çíàêîì >, è îöåíèì åãî ëåâóþ ÷àñòü ñíèçó. Ïðè

íåâîçðàñòàþùåé ýëàñòè÷íîñòè èìååì

(σ − 1)γ̂ĉσ
∫ ĉ

c

Γ(c)

cσ
dc ≥ Γ̂(σ − 1)ĉσ−1I. (26)

Òîãäà èñêîìîå ñëåäóåò èç (23), (26) è óðàâíåíèÿ (11).
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