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Ïðåäëàãàåòñÿ îáçîð ðåçóëüòàòîâ î òîïîëîãè÷åñêîé êëàññèôèêàöèè ðàñïàäàþùèõñÿ àëãåáðàè÷å-
ñêèõ êðèâûõ ñòåïåíè 8, ïîëó÷åííûõ àâòîðàìè çà ïîñëåäíèå òðè ãîäà.

Ìû èçó÷àåì òîïîëîãèþ òðîåê (RP 2,RCk,RC̃8−k), ãäå RP 2 � âåùåñòâåííàÿ ïðîåêòèâíàÿ ïëîñ-
êîñòü, Cm � âåùåñòâåííàÿ êðèâàÿ (ò. å. îäíîðîäíûé ìíîãî÷ëåí îò îäíîðîäíûõ êîîðäèíàò â RP 2)
ñòåïåíè m, RCm � ìíîæåñòâî òî÷åê, îïðåäåëÿåìûõ óðàâíåíèåì Cm = 0 â RP 2, è k ∈ {2, 3, 4}.

Êàæäûé ðàç ìû ïðåäïîëàãàåì, ÷òî âûïîëíÿþòñÿ ñëåäóþùèå óñëîâèÿ:
i) êðèâûå Ck è C8−k ÿâëÿþòñÿ M -êðèâûìè (ò. å. îíè íåîñîáûå è ÷èñëî èõ êîìïîíåíò ñâÿçíîñòè

(= âåòâåé) ìàêñèìàëüíî âîçìîæíîå ïî òåîðåìå Õàðíàêà);
ii) êðèâûå RCk è RC̃8−k íàõîäÿòñÿ â îáùåì ïîëîæåíèè (ò. å. ïåðåñåêàþòñÿ áåç êàñàíèé);
iii) RCk è RC̃8−k èìåþò ìàêñèìàëüíî âîçìîæíîå ÷èñëî îáùèõ òî÷åê (ðàâíîå k · (8 − k)) è ýòè

òî÷êè ïðèíàäëåæàò îäíîé âåòâè êàæäîé èç ýòèõ êðèâûõ.
Ðàññìàòðèâàåìàÿ çàäà÷à îòíîñèòñÿ ê òåìàòèêå ïåðâîé ÷àñòè 16-é ïðîáëåìû Ãèëüáåðòà. Ïåðâûé

íåòðèâèàëüíûé ñëó÷àé ýòîé çàäà÷è � ñëó÷àé ñòåïåíè m = 6 � áûë èçó÷åí â [1]. Äëÿ ñòåïåíè m = 7
ðåøåíèå çàäà÷è áëèçêî ê çàâåðøåíèþ áëàãîäàðÿ óñèëèÿì ìíîãèõ àâòîðîâ (ñì. ñïèñîê ëèòåðàòóðû
â [2]), ïðåäïðèíÿòûì â 1985 � 2022 ãã. Äëÿ ñòåïåíåé > 8 ïîëíîå ðåøåíèå çàäà÷è ïðåäñòàâëÿåòñÿ
íåðåàëüíûì ââèäó ñëèøêîì áîëüøîãî ÷èñëà òèïîâ êðèâûõ.

Ñëó÷àé k = 2 (îáúåäèíåíèå êîíèêè è ñåêñòèêè) ïðè äîïîëíèòåëüíîì óñëîâèè � îáùèå
òî÷êè êðèâûõ-ñîìíîæèòåëåé ëåæàò íà ïåðåñåêàþùèõñÿ îâàëàõ â îäèíàêîâûõ ïîðÿäêàõ � ðàññìàò-
ðèâàëñÿ â [2]. Â ýòîì ñëó÷àå òîïîëîãè÷åñêèå ñëåäñòâèÿ òåîðåìû Áåçó è õîðîøî èçâåñòíàÿ êëàññè-
ôèêàöèÿ M -êðèâûõ ñòåïåíè 6 äîïóñêàþò 323 ïîïàðíî ðàçëè÷íûõ òîïîëîãè÷åñêèõ ìîäåëåé êðèâûõ
ðàññìàòðèâàåìîãî êëàññà. Äëÿ èçó÷åíèÿ âîïðîñà î ðåàëèçóåìîñòè ýòèõ ìîäåëåé êðèâûìè ñòåïåíè 8
ïðèìåíÿëñÿ âàðèàíò ìåòîäà Îðåâêîâà [3], îñíîâàííîãî íà òåîðèè êîñ è çàöåïëåíèé.

Ðèñ. 1: ðåàëèçîâàííûå ðàñïîëîæåíèÿ êîíèêè è ñåêñòèêè (ïîëóæèðíûé îâàë � êîíèêà).

1Ðàáîòà âûïîëíåíà ïðè ïîääåðæêå Ëàáîðàòîðèè äèíàìè÷åñêèõ ñèñòåì è ïðèëîæåíèé ÍÈÓ ÂØÝ, ãðàíò Ìèíè-
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Ýòîò âàðèàíò ìåòîäà Îðåâêîâà ïðèìåíèì ê 251 ìîäåëÿì (èç óïîìÿíóòûõ âûøå 323). Äîêàçàíî,
÷òî èç íèõ 231 íå ìîãóò áûòü ðåàëèçîâàíû êðèâûìè ñòåïåíè 8, à 6 ìîäåëåé ðåàëèçîâàíû ïîñòðîåíèåì
ïî ñïîñîáó Ãèëüáåðòà (ðèñ. 1). Âîïðîñ î ðåàëèçóåìîñòè êðèâûìè ñòåïåíè 8 îñòàâøèõñÿ 14 ìîäåëåé
îòêðûò.

Ñëó÷àé k = 3 (îáúåäèíåíèå êóáèêè è êâèíòèêè). Çäåñü ÷èñëî ïîäëåæàùèõ èçó÷åíèþ òî-
ïîëîãè÷åñêèõ ìîäåëåé î÷åíü âåëèêî. Â [4] ñ ïîìîùüþ âåðñèè Øòóðìôåëüñà [5] patchworking-ìåòîäà
Âèðî [6] ïîñòðîåíû 29 ïîïàðíî ðàçëè÷íûõ êðèâûõ ðàññìàòðèâàåìîãî êëàññà; ïðèìåð ïîñòðîåíèÿ
ïîêàçàí íà ðèñ. 2, ãäå íà ïðàâîì ðèñóíêå ïîëóæèðíûìè ëèíèÿìè íàðèñîâàíà êóáèêà.

Ðèñ. 2: ñëåâà � patchworking, ñïðàâà � ãëàäêàÿ ìîäåëü ïîñòðîåííîé ñëåâà êðèâîé.

Ñëó÷àé k = 4 (îáúåäèíåíèå äâóõ êâàðòèê). Â ýòîì ñëó÷àå ÷èñëî ìîäåëåé, ïîäëåæàùèõ
èññëåäîâàíèþ, òîæå î÷åíü áîëüøîå, ïîýòîìó â [7], [8] ðàññìàòðèâàþòñÿ ñïåöèàëüíûå êëàññû ðàñ-
ïîëîæåíèé. Ýòè ðàñïîëîæåíèÿ íàçâàíû �çìåÿ, îáâèâàþùàÿñÿ âîêðóã îâàëà�: çìåÿ � ýòî ãðàíèöà
äîñòàòî÷íî ìàëîé îêðåñòíîñòè íåçàìêíóòîé äóãè áåç ñàìîïåðåñå÷åíèé, ïåðåñåêàþùåé îâàë â 8 òî÷-
êàõ. Â ÷àñòíîñòè, â [8] íàéäåíà ïîëíàÿ êëàññèôèêàöèÿ äëÿ ñëó÷àÿ �çìåè áåç ñâîáîäíîãî êîíöà�,
ïîêàçàííàÿ íà ðèñ. 3, ãäå âíåøíèå îêðóæíîñòè èçîáðàæàþò ãðàíèöó ìîäåëè ïðîåêòèâíîé ïëîñêî-
ñòè, ò. å. äèàìåòðàëüíî ïðîòèâîïîëîæíûå òî÷êè ýòèõ îêðóæíîñòè ñ÷èòàþòñÿ îòîæäåñòâë¼ííûìè.

Ðèñ. 3: ïîëíàÿ òîïîëîãè÷åñêàÿ êëàññèôèêàöèÿ çìåé áåç ñâîáîäíîãî êîíöà.
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